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mniQ achtet; gine ^ettiseie «nb «nwjbad^ttserc 
^lii^t nmt föt mid^ entfc^elbcnbct SSeweggwnb/ 

flebjfungen, ^ö^jflbenenfel^en ^ffcntnd^ bm 
tiefjlen ©jjnf untert^&nisjl borjuUgen : för bi< 
€tjie{)un9. »etd^e ic^ je^n Sa^w tong in jmt 
$(nflalt genojfen 4at>e , bie, jüflUic^ mit betn 

barirm-sebtlNtcn 3Mi»9<nr ouc^miry'ttnö^r^; 
ge^üt^ bfeiben. Witt; ffit bic befi>tibm i^trabi/s 

toottiiti^nerl^ergodL^urdlam^t m^ nac^: 
^. an: »n ftinwtt- So»tfc^timn räem« "SSKbtwg, 



se^u^et ^atxm — 3(&t«nnc feine mnew Sße^ 
ftiebidutid' meinet ^mfQifii\)Ht at^/an^altenben 
mh KDitffamen €ifet/ ba^ (Seprdde meiner €xf 

ÜiiXi unb Ht^ @(tt>eitetun$ meiner ^enntniffe^ 
in bem %<i^t, \\x bejfen Bearbeitung mid^ 
^^d^flbiefeliie dnabi^fl aufdemiintert ^^tr\i nac^ 
bem ^aa|e metner Gräfte n&^ticber iu werben, 
3»6(^ten (Juer |)eriOfl(, '^\xc^\m^t diwbtgfl 
aeruT)<n) aud^ in biefer 6ffentK(^en ^Vrobe meiner 
totfenf(^ft(i(^et( Bem&^ungen/ eine ^irfnns 
jetied Sifer« iu erfennen/ uob bei ber ^&te ber 
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r^er QehmU, melier bteer^e^eranlafftmg ju na^ 
fblgetttet ^^vift mutbe^ t^Diefet: (Summen unettb« 
(ic^er 9tft^ett OaOurc^ ju ftnt)en^ ^a$ mm i^te eitu ' 
jetee ©Heber fe(b(l in unenbßc^e Steigen anfl^u 9(ttf 
^en ec^m ^(tcf fc^eint tiefed^erf^ten bte ©cf^mtertg'» 
feit jtt »ergr^^etn, n>e((^e gehoben merben fbU/unb 
DteKeic^e mag tatf bet ®tunt> gemefen fepn^ tpßxvm 
hafftlbt I)t0§ee meniger tfl gebtauc^e^motbem ^att 
tottb-gemifjetmafen ubetrafdie^ loenn m<m ftc^ auf Ose« 
fem äOege fo hait> am^kle ftnbk -^ IDie mannte^ 
fa(ttgen ^fumenbungen Ibtefet ^tt^t ftnbet man in 
ber B^tifi fe(bflen^ burc^floc^ten mit «nbern iamit 
»etmanbten 3K>if<^en»UMerfuc^ungen/ meiere mir^ j^utti 
%f^tH, fini^etma^tn mn, t^eilf^ in einen anbetn al$ 
Un gem6§nHc(^en Sufammen^ang gefieQt iu fe^n f^ie^ 
im. ^ene 9(nmeobungen ^«be idi, mi^ m^n hal^ 



\^J: 



(c^M V^tCb/ tm^ ^M^^PfC/ 1^ UttttvflU^lUljM lli^ 

«De g^jlKl^ Mllnibf t Sftmüb^ htgfm^ t<^ mtc^ 

toitttt^ tu 6rätiDe ttbrr^oitpt oitjnsrigm, o^tte midi 

in ba« jDrtoif bcr dtcc^mmgot etttjnfafffti: 3* ®* ni 

(XII), too bte fbgntatmtm rectprofenKetl^, bei 

^m tc^ lettrt ^etfa^rcti )ttfr(i i>trfu(^(e, tti dtirr 

^grd^em Sttsemebi^ betrac^rrt »rrt^m; ttt (KIX), 

tDotXti^Mn^igm itticerfuc^t (ttiD, bereti tatignt« 

tto ttiM^ einem semiffett €lefe|e f^xt^ttitm, hux^i mit 

^tt^cit, titg(et(^en £ttler gemtkiifc^e ^otte« 9ftt 

UXbm&t^tn, audjfonft, ^obe i^Wetttgfleti« bar^tt^ 

i^tftt Qcfadit, morauf e0 bei ber €a(^e anfomme, unb 

noelc^ ^eett jum Srunbe Hegen* @9(c^e onaf^Hfc^ 

2;beetifmb^g^nt(i^^tt0f(4;een/ n)e(<^e man fc^on in 

finiger (Sntfemnng bequem gemalt merben, obgfet(^ 

iti(^f e^e t>d(Ifg eiteic^n fonn, bt« man ft(^ bnr^ 

tatf Medium refillens t>em)icfeUet SKec^ungen butd^ 

Seatbettef ^au dagegen iß e0 auf bet anbeni-@eite 

Uid^t gefc^e^en, baf man ftc^ in ber Slegton ber Beic^en 

i^erierf, mt ba« fefle £anb beneHi^c'SJegriffe AM 

Hm ®eft(^te bei (ie^rf« 3>te @pn^t tKi^m ^ie unb 

bamenigflen« an jttbeuten, fc^ien mit nic^t dberffüffftgi ' 

In tinec Se^re, »efci^e, nac^ bmi Utt^eile p^ilo* 

fi^l>^ifc(^ev ${at§cmatifer>f tun am jenem Gttinbe ne^ 



6teaett ^abe vii ttttt bftt @im9 t>cr 9te(^ttuttg€ti im%9^ 
fegt, ttttfe bte eitiltc^eti SXefnItate betgefägf» — » ^ 
X)ie etma^neen; uttb t^ietteic^ anbete Sfn^alteti 
be< iSotfrag« ju erflilten, Aber^opt^ bett ©eftc^t«* 
putift fdr Me i23eutf^et(ttt!9 tiefet ©c^tifit geOatler ^tt 
^efKmmett/ ftttte^ic^ fät btenlic^^ ottjugetgen^ baf (te^ 
i^tet iCittflel^iing ttacf)^ ein ^agmettt ifl ^Doti aiM» 
f&^t(ic^nt Unterfttc^ttttgen übet bte Se^te t^on Den 
^ei^en ufib i^ten ©umtitett^ mit toelc^ett ic^ mid[^ in 
<S6ttiitgen ju bef(^&ftigen angefattgeti $atte, imb, 
bei bem dtei(^e^ume b^t bafe(bfi befinbKc^ett Jicteci^ 
tifc^en ^u(f0mitte( |ebet Sftt^ beflo (eichtet befc^fitigeii 
fotinte« @egenn>areigett ^uffol ^abe .ic^^ 0(0 eine 
9>tobe^ bet f6mgL SoctetAc t>er ^PDiffenfl^af^tt/ 
t)ot meinet 9(bteife ubetgeb^n; ^^^t Ute^eil^ Dief g&nfh» ' 
get^ <i(0 ic^ e0 ettpatten butfte^ unb in^befonbete be;r 
aufmitntetnbe götige 9tae^ ^ettn ^tfftat^ ^^K^aflnere/ 
^aben mi(^ t^etonfaft/ benfelben iffentltc^ befannt 
)H magern ^etdnbetungen^ fo meie fie bie i^utje 
bet s^tit et(aubte^ fc^ietten mit ju biefet Sfbftc^t m»t^ 
menbtg^ vmxn vetmifc^te iSemetf ungett me^t ($ii|§eit 
nnb $o(ge ju btingen^ unb ein gen)i(fe0 iBMiit \>axaM 
inbUben; au^} ifi inanc^e« beigefügt^ 19a« ic^ cr(i 



mäi^it mmidiit ^U. -r JDie fotif^ ni^t % g^ 
ti>d§tt(t(^e Tititid^mmQaatt isttenUtc^er Steigen tinb 
i^ter @ummett^ ma^tte tc^^ au^er anbem sufadtgett 
&timfm, })e«megen^ meif ba^utc^ (er ^Sorerag m^^ 
mein ah^efüxit, mb bie dagemetne Ueberfti^e fe^t 
fütiöitett wirb* — gitterattfc^e Sfla^vi^tm ^ait 
i(^ hbttaH eiitgefhrettf / t>ome§tii(i(^ ava t>em 6tutt^^ 
meil td[> ti für eine @^tt(ttgfett^ juma( mef^an^t^m* 
Un @^riftfleatr« ^a(te^ 5U jeigett^ bap et ftc^mtt bem 
votsösltc^flett/ n>a< übet Un ©egenfianb feine« eig^ 
nen Oloc^benfen« ifl gef(^rie6en morben^ mentgflen« 
ir^' er feine 3^een iffenfße^ t>or(egt^ befannc ju machen 
^efuc^t ^aht. ^n btt ^ml^^xt ifl Diefe ^orftc^t um 
fo not^toenbiger^ ba fte i^re Zehner &efottberc( in ben 
^tanb fe|e, ®a§r|eifcn för fic^ 5» erftnben, Die 
«teQeic^t t>on anbem t^or^er ftn^ erfunben morben.; mof 
bei manbaö Vergnügen ^ etmad jnerfl 5» miffen^ mit 
demjenigen t>ertanfc^en mu^^ gleiche ®ebanfen mit am 
bem Mrtrep^en SWdnnem jtt ^abem 

. ^erlitt/ im CtpUmi^x 17^7* 



fUtero^ 



I. gitteracifc^e fftci^n^tm» 

i) linttt «ittit ^tmt umnbliibtt ^x»ivtWwntttf itttu 
©ummett mit txritiudbvamv t>t& ^väß& infammm» 
^attaeit, Me« »te vmpvoh Ji«<^cn öec geroöm 
pptenjen öet tiÄtüriic^en Sohlen bieaiufmerffamfett 
ter Sltialpllett »orjögiic^ anf |!(^ fiejogeit. 3^re ofigmettte 

Sorra ij!: i ± 4i;t "Tili^-TTi-r &c. in inf.' 

©ummeit ju finben gelehrt, mel^e De« erligenanttten dfte^ 
fer SBmber eifrig, aUt »ergeben« gefuc^t ^am ^*)^ 

•) Job. Bcrnoulli opp. T. IV. n. ly^. Ah. t, — Eulcr de fum- 
mis ferierum reciprocarum , Commcnt. Acad. Petrop.. T. VIF. 

p. 134 — Q5e9be Mxmn fid^ber öJctcöeti sjÄetbob?, auf Me^ 
me e< Weint, icbee für fl* geratftcn i^. Sie ©rilnbe, mf 
tteldSfen Der 0ati|e Q5e»ei« unmittfibat beruht, finb »wi 3<>b. 
»ernouUi entteeft wotben. — eoti^ wirb man tn ben SBerfeif 
tiefet 0rojen«9itttinc< (er war tm€a(cuf »jeüeicöt ber er^e ferner 
Seit) ttt*t feCten ^been flnbeit, »el*e «uler jiad)ber nur wettet 
awldeftibrt *«, fre^li* auf eine «rt^ ibobur« fle gewiffer' 
tnaffett fem Cigeittbum werben. 
• •) Jacob BernQUlli de fcricbus infin. pag. 3^4. „ ^ quis inve- 
niat nobrsque communiciet, ^uod induftriam noftram elufit ha- 
£fcenus» magiias de nobis gräcias /eret *' — Job. ^etnonai, 
«U er gefnnben batte, w«^ fernem «ruber »erbutgen biteb, 
»ünfcbte tbn wteber tn^ £eben iurüdF,- tim b«^ ä^ersniiden bte« 
fer entbedung mit tbm tbeilen lu finne » „ O utinam frater 
fuptrftw eff« '• (l O 



für einen ^inni ober ^ofinut Qtf^ttiitn S&oi)eti sttm 
@rttttbe liest '^), ma^tm Dam SernQuUttnib Ct^o^ 
me]; Stnn>ettbtttt0ett/ tooburc^ iCuIer t>eranlaft toarbe/ 
efite neue d6er)ett9enbere 9)2ef^obe attfittfttc^eit, ml^t et 
jttqrjl in bell MifcclL BeroUo. (T. Vi) bowttg. Sie 
fe|t aitbere «Ott t^m etttbecfte &ummaUonen boraitS/ bie 
Att« patticnlatm SBert^en flefbiffer Sfittegrale o^eieitet 
frnb« — 9(ttf e6en biefem @ranbe 6erit^ct etit i^nli^ 
©etfa^rett In beti Opufc. Apalyt. (Petrop. 1785-) 
Tom. II. p. ^57. &c. (guter W^ baffetbe fflr tieu, 
ittib fast/ bie berfc^tebenett Slrtett/ n>ieer fonf{ jene Sleu 
l^en fttmmtrt ^abe, 6eru^en aKe anf einer mit anbertt 
^inalptifc^en Operationen toeniser fl6eretnfitmmenben 9)!e« 
t^obe/ nemlic^ auf ber erto Ahnten SSetrac^tnns ber @if 
tinffe; n)o6e9 er ftc^ a(fo an bie nnr angefahrte 9(6r>anb^ 
luns nic^t erinnert in ^abm f^tint, an($ nic^t an feinen 
S5etbei< in ben Inftic Calc. DifPer. Cap. V. P. IL p. .4^, 
toelc^er mit bem in ben Opufc. bSKis Abereinflimmt **)^ 

*) €6en btefelRetfiobe fttrbet fid( fonü (it me^mn anberit 6((rifr 

teil/ f. 9« in Landeta Mathemacitat Lueubrations (London 

i7ff > P* 3^- &c.-mtt fernem 9(nwenbundeii auf Summen an» 

bem SXet^en$ in Warings Meditat. Analyt«CCannbr« I78f); 
in FiTTüRi Nova Theortfl Trigonotnecr. fubl. &c, einem grofen 
SBetfe^ »a«, aU zxa 3n(»esrtf wicbtider ^nal^fifd^en €ntbef/ 
fungen/ in Italien mit. ben nbettriel^enffen £o^rpru(6en (flan/ 
Sefünbtgt »erben — iwar ^n oeitfd^weifilgen »nb Derwtrrten 
Recbnungen ilber^iüg reic^. A(er w^ nenen gnlnblicben 3been 
arm t# — ' 

*0 ntcol. asemouai O^baitji* 6ebn/ »etc^er ben SBifTen^ 
f(6aften 9iel i» ftübe entriffen »nrbe) i# bep ber Snmmtrunn 
tiefer SRet^^en einen gani eigenen ®eg gegangen» ezxn ^rfab^ 

. ren i^ (Innreicb^ aber attiu »erwicfelt nnb nur auf ben einfadS^/ 
Pen 3aK.an»enbi^ar. — er bringt/ na(( mebmn $)erK^anb# 



2) !lBettn mm bie (Summe ber Steige: cof. <p 
+ cof* Ä (p + coC 3 (p + cof. 4 (p &c. ali befanttt 
Dordtt^fe^t/ fo trge6en fc^. barautf burc^ fortgefe^te ^tt» 
tesrationeit bce &timmeti anbcrer Slet^ett/ toelc^e tttitet 
liefen itooeii formen begriffen ftttb : 

, cof. 2 cof. 3® , cof. 4® 
«o£ cp ± ^ + — ^-^ ± — ^^ + &c. 

^ie Conjfatitett/ toelc^e bep jebe^manser ^ftttesratictt tu 
SRec^nnitg denommett merbett mäffett/ berufnen auf beneit 
in ( t ) ertD^^nten 9iei^eit. 92immt matt aber biefer t^re 
@ummen noc^ ntcbe ali befannt an^ fo finbet man bU^ 
felbtgen eben bnrc^ btefe< fSerfal^ren^ menn man inr S5e^ 
fimmuns ber €onfianten {toeen ^ertbe be< oer4nberIicben 
fBSinfe» geb^rtg cuitö&tiiu 

3 ) ©iefe SSemerf ung b«t JDantet SernAiUi jnerjl 
' temacb^/ nnb (Suler (ber ben @ebanfen für merfmArbt$ 
^ielt) weiter auii^&fyvt, anc^ jn anbern JUbftc^ten ange» 
toanbf *). — «y tc^ biefe« gjerfabren bon 25evnouüi 
lernte/ unb bat Sfnfeben biefe« großen <S^at^emattferi 
mtin, eigene^ Urtbeil iurflcf(>a(ren tonnte/ fd^im mit bai* 
felbe {mar etnfacber unb dberiensenber aU ba$ f&nUvU 
fäft ( I )/ aber t>arm biefem nacijofieben/ ba^ man bat 
<Sefe| ber @nmmen/ »elcbeö totiiii^eni fär bit tine 9{rt 
»on Steigen/ nemftcb fär bit in (i)/ ^JÜnWv fcbtcfltcb aniif 

Itttigeti/ bie 6ttmmiittott filrbicfeti ^aü mf bie 3nte9tat{on 
einer ;Diferetttiat/®(et(baii§ be^lmeyteii etaM (Commenr» 
Pctrop. T,X). 

^) Commenc, Pctrop« n^v. Tom. XVII. XlX, 



ftlT (tft 00C fob^ SotfMraKB^dt läKT 9ci(0b€ n^ 
^§rtoi: mbbafra»rifcsennrMeairi^t8(i)Nfnf)l^ 
f0 fl»2rr {mal iep btum im (3) eise taumt MlNflb^ 

4) 2>iffe 9eixa^timt ^naniafu mU^ {« ooiiMgaM 
t€ft Sfet^te: Ml(^ »cbcr Saffsrotjoact, mo^ 6as^ 
«MtiMai osftfrar ofuibcr icf osstni Stri^ Mnutf |c|^ 
fovbcm 0iir auf dorr cmfoi^ CombiMtiM {Mcacr «# 

(Stnofe nub eofoinfe Mn <P/ ^ (p tt. f* »• ui ascaMii^ 
Std^c« a«f / ^rDnet 5tefr {«famtiidi na^ bm ^unjim 
tpn <P/ oob gebraucht 5a6c9 nnr ttoi( ttu 6a(/ baf 
für gerobe bejahte /H/ bte @iimine bcr ttnmblu^ 9irt^: 
I — 3« Äf- 3* &C. übn 2 + Ä« z: o fep **). a«f 
tiefe 93etfe erp6l (i(( fosfeic^ etft aflgemetner ^nibtnd 
fit hie Gvmmcit bet ffUi^.in (2); miw fiberfte^t t^reit 
Sttfammen^ong mit htn ^rogrefiioneii in (1)/ mb faim 
baratf J ttnititttefbar anc^ für biefe ba< 6efe| ber ©um» 
wen abletcen* — S>a ba< fB^a^ren, »elc^ej babrp 
ium Ornnbe liegt/ fo btel i^ oeif/ no«^ bon feinem ber 

*3 -^ — Quamquam hac de re le^em condere genenltm opiif 
diffidle putem — O.e.) J. Landen in ben Matfaemttical Mf 
woirs (Lond. i/sp ) gebraucht anc^ ^te SerneuDtfc^e «Re^ 
tt^obC/ bed^ ol^ne einen aUgfmfincnait^bntcf ba^ord» in geben -* 

••) Euin Inftit. Calc. Diffcr P. fi p. joo. — iCe fef mir »fr# 
flartec, bet ^en nad^foIgen5en ttncerfiK^ungen immer 
Cwenn-tttt^e ettoa^ tfitber^ on^btncfrtd^ erinnert wirb) ^nnb 
^40 3etd>en X bit Bumme einer unenMtd^en Ket^e an$uf 
benmi/ beten attgememet (&iteb bieieinsr ^micrtpn bei 



s 

iitlm @c^riftf{e8er^ mtt^t d6er Steten Dott ^efin^m 
mb ©ttinffcit ^ef^tuhtn t)(^bm, gefiraud^t mprbiett ifl, 
itnb analoiifdf aoc^ iitme^rern Mb^tn^&Utn, Deren einige 
nnun t>orfot9men;rcaen , mit S^on^eil Mdtmmbt merbfti 
{ann — fo festen mir bU enmi(Slnni bejfefben aw^ na^ 
Wefen 9iflcf pcftten nit^t 46er(I^f ig jtt fepm — . / , . 

IL ©njelne ^dtte t)er SRci^f (L a.). 

Obgleich bat allgemetne @ere$ ber Bnmmm tiefer 
4Rd^m, Doo t)er Cntmicftong einjetoer ^iUc tniäb^&nH^' 
' tf{/ uni) ni($t erf{ an« tiefen bnrc^ aOmd^KgeJ $ortr<$rei^ 
lin gebifbet »»erben m\x$,~ fo mirb eä bQcft itlr leichtern 
lte6erftc$t be« ganzen fBerfa^enö bienlic^ fepn/ bte jtDeett. 
etnfac^ffeh ^dffe int wvani abgefonbert ju betrachten* € j 
if{ dieic^Stiftis / ob man mit ben eofinn|fenoi)er©innfreil 
ttn Anfang mac^t. 3fc^ mä^Ie bad (entere. 

1.) SRmt fiir ben einfac^flen %aU miz i finbet fl(^ 
bnrc^ bai im adgemeinen . angeieigte iBerfa^ten/ bif^ 
^»mmz ber Steige; ' 

£ ^ .«. |. C ;2 cp + I f. 3 cp — &:c, in inf. = S 
«ffo^: man gebrauche fiatt ber @inttfe i^re SIntfbrflcfungen 
turc^ 4tnenb(icl^e Sitifytn, fo bettoanbelt f{c^ jene Steige 
in folgenbe; 

Indicis /t ift, wüä)Z naif bem Beteten gefc^rteben (Übt 
Go tf a(fo :g Jsr tie ®umme aller ^ertl^e i^Dti 2^/* «oti n = t 
Ott bt^ n z: inf. gettommeti. Unter 2 ± ^ verfiele id) bit 
6ttitinrf einfr utteitMid^eit Keibe mit 4bwe<blS^lnbzn6eid)tn, 
titznttiiwiBrtlrybeiixbt, bM an^m venietnt tfi tt/fr«». 
— 3^ tvibie Hefe'^eieic^nttnglart/'iDetl ^aburtb bet iDrucE 
itngemeiti erleid^tert/ ttnb Diel iXattm erfi^att tvtrti. — ^U(6 1^ . 
ile an'fl(| 0afi|.9e;fiflnMi(6| unb iut Allsmet^en tteberfic&t 



^ 



— &c* 

Orbnet matt ttacf^ ^en ^otettiett ton <p , fe ttii^b ber 
Coeficietit bfr er(len ?}oteii|/ z= i -r^ i + 1 &c,ininf. iz f ; 

ter atm/ = 1 + n* =; o* (nacft Dem in I. 4». 

i^a.3 

«itfleffl^rten @a$e*) ^6eit fe t)erf($mtnbcn bie CoeffU 

cienteit » Steten ber ^i^erit $oteitieii : 9((fo 6ki6t 

s <p 

S =:;2 + — Cii^::^-^<i @e|t matt t>or (p4 -ar — (p; 



9r — i 



fct ettt({e^f barao«; 2 -f — f. a (p ;:= 

n % 

a^ €$ fep fertter mzz%, fo tDirb borc^ bad nur ge^ 
iratid^te Serfa^ren 2 + — f, q ^ n S H« folftenbe m^ 
etib(t($en Sfalbrücf ttitdctt tertoanbeft : . 

(Z)3 (hS 

(p 1 1^ ■ ^ > > — &c. in infi 

- x.a.3 1 ♦•s ^ 

2\\ ^ 1.2.1 J-5 / 

,+ ^^3(p-&c. ) ' 



7 
&rbttet mütt fofd^e ttac^ beii ^Mmttxitttn 0, ft mltb ber 

^oefficient ber erffen ^ppfeiii = 2 +— ; berbritteti 

n 

—I -^ I "F ^ . ' 

3= 2 ±n^ -: ;berfÄitfött --^ :2 ±/i* 

i,a.3 lat 1 . • 5 

= o« @(etc^eriDeife faOf it bfe ^9$ertf ^ofetiien »eg. 9((fi> 

I (p3 
»irb S =: <p ♦ 2 + — — -^. 5)jatt fege (p =::>3r, fo 

ijl/ »eil f. m 'TT = o, auc^ S = o, alfo 2 +— - =i -— . 

SDarattd folgt bte (Stimme eben biefer Steige mit gletc^ett 
(eia^ten 3^^^^^ unmittelbar: ftt iff tiemltcl^/ »ie eine 
Iei(^te^etra((tttndieigt/ bD|>}>ett fo groMU bte nnrige* 

fanben^ ^umme; alfo 2-t =z — •— gemer tojirb 

n' 6 

"TT* (p — ffl3 ; 

S ;= , ttttb ffatt (Pj nc ^^ (p aefefff : 

S-Ll4'='.''"-'P>-<'-^>'. ■ 



IIL 9ltt3emei»e ®ummatiom 

x) 9(ttd ber €nttoi(f(nn9 biefet {meen gdlTe ä6erfte$t 

man leicht/ »oranfed bep gegenmArtisem 93erfa^ren im 

aOgemeinen anfommt gur lebe j ganje m fep bte ®ummt ^ 

£ a cp (I 3 (p 
>er «nenbttcjen fRzxbzx f. <p — 1 ::— &c. 

Cn(P 

?^ S =; X ± ^ . SRon IJfe bie ©inttlfe in ibre ?Jro* 

. fi^ m — I *; 

ir<fnoiKti anf/ tin^ »rbne f«{(^e iiac^ Den glotenitii i^ii ' 

8l4 . 



(p, ftiflfi^tbat, b09 bie eoefficieiticitfgiet^ bererk^ 
nittn ^tcnimf meiere etnett itS$ttn efponenun a(< 
a /n — i ^aben, (oerfcftmiiiben : Me @nmme ber (e^ten 
Steige/ n^elcf^e übrig bleibt/ unb jn ber 2 /tz — üen $lo^ 
letij gehöre, if ■= ^i bie 6ttmme bet bor^erge^etibeii 

- 2 ± - ; «♦ !♦ »,. srrfo tt)itb S = <p 2 + — ^ 
i.a.3 «a«-4 ^1.2... 



• ^am— I 

■ — • !♦ 



am— 3 n* 



a) SRO« fe(K <p = -jr, f* »irb (»ie in II. a.) S — o/ 
«If* mit ■JT**'— » t»witiirt, onb^att m,m+i it{<^mbtn: 

n*" i»a.3 n»"— » 



i..;3/n-^i ~"n* ~ i.i2/n-f 1 *^ 

2(iefe @(et(^ntt0 brdcft anf eine einfache Iei((>t iu öberfe» 
l^etibe SBeife t>ai @eft$ on«, naify mtld^tm bit ©uminfii 
ber recii»rofen diti^tn ber ««raben^prenjett natürlic^et 
Sa^fe», mit abn>ec^fetnt)en Seichen fortgeben. «Cu*^ 
kc *) M.b«ff<l6< @e(e|, btir(t bie öorOiit erwdOnte üRe. 
t^obe, ^eratt«8c6ra(^t; bie Utbmmfiamum mit beut 
«eöenwarftgeti jeigt eine leichte SSergleic^anfl, €r fejt 
fiieic^ Slnfanflö/ wenn itfy (latt ber bortisen Seichen, bie 

öteinigetr «ebraut^e, 2 ± — = Air'*; 2 + — = B-jr* 

«. f. ». unb finbet fo (ine meiCfynm Jttif*eti A, B ». f.;», 

*D Opufc. Analyt, Tom, ilA c. . , 



^tnti festen mir ^Ut nt<^ oerfiattet jit fit>tf, fi^etl matt 

I)jä6e9 bie $orm Der ®nmmtn, nni) i^reti 3tifammen^ait8 

mit ber €luabratttr teä Greifet ft^n atö 6efattnt Doratid« 

fe$t: meiere t8oraudfe$un9 erf{ burc^ ibett fbtmii feI6f{ 

jerfc^tfertiget wirb* 

3) ©eftt man in (^i ) t)or (p/ 'tt r- <P/ fo efsieW ftc^ 

f. n<p 
botattä 2 • / ober bie ©umm^ her bortlgeti 8let6e 

^i^ gleichen t^eja^ten Seichen; burc^ timn ^nibtnd, 
ml^ti^ naify* ben $oten)ea doii or — (ß fortgebt (£ttt» 
tDtcfett matt bie le^terti/ fo et^4(t jene @timme (=S) 
folgenbe $orm: 

iDie Coeffictenten («, ß/ 7 n« f« »« fSnnfe man burd^ 
bie Snuotcfluns Jener ^otenjeh beffimmen: leichter 

ifl folflenbe« ©erfahren: e« tjl nemli«^ 2 ± 



n 



2 7li— . I 



= 2 — : ^ 2 —, — r (mot)ott man 

ftc^ burc^ eine (eichte Betrachtung biefer Steigen Abttim^ 
gen fi)irb)* SBermanbelt f{c^ alfO/ (latt'(P/ a (p^ 

tefc^rie^en/ bie iRei^e S in SS f» mnß S 



2 



am — a 



ber ÜvH^e in (i) 0(ei<$ loerbem @o erl^ift man S^Ieic^un« 
gen fär bie Coefictenten* 3uerß fiberfle^t mm ani itn^ 
fel6en (ei0t/ ba$ bi^ Coefftcienten ber geraben $ofenK9i 
Derfc^minben mfiffen/ tt>eil biefe anc^ in ber nur tttoi^n^ 
tenlRei^e fehlen: mt Tluencä^ntc ma^t ber €oeficiene 
ber Jetten potent Q^ne üni, für biefen if{ ttemliift 

S( j ■ 



lO 



t ~ 1 =0,^ fPorati< matt ttic^t auf 

$ = f(((tef ett batf. & (inbett f(^ a6er s ttnb ^ tiitmti» 
telbar/foflleic^ ait< btt^nmidtlnn^ ber legten 01teben»ott 

TT 

(tt— ^<p)a«— I, nitb jmar € =^ ± ^ •!; 

m, fDic itt (1)1 boi obere S^i^^tt für ein aitserabeJ/Ti 
^ilt, bat nnuti für eitt gerabej* 2)ie dbrtseti ^oefftcienteti 

«ebfit $<^ f Pf 0ettber9efiaft : fftr « f»itp ^ ( i -^ — -— ) 

= 2 ± -r , alfo a = 2 — -. — '; ebett fo 

V = 2 ; «♦ f* to. Jiatüui etteMt fo(^ 

0ettbe@ttmmattoit; 

1.2. .s/w — a i.a..am-^i 

9obe9 ba0 @efe^ bed Sorrflattdö kii^t in fiberfe^eit ifl: 
bte m erfien @lieber ber tR^ifyt, toelc^e f. (^ auJbrAcff, fitt)^ 

i; mtüUiptmvt: tDOitt tti>4^/ ttac^ ber fc^on bemerftett 
itnb erflärtett iHnina^m^, bat (e|te @Iieb o^ne ein« 
fonttitt; bd^er antfy büS {e|te'@(teb eitt attberej S^ic^tt 
^t, M i^m berm6ge ber ttttr eriDi^tttett Steige )ttf4tne* 

4) ^an fe^e ^ier ibie itt (2) (p = 'tt; biHbire 
ftberoil bttn^ 'Tr^'»-^'^ mwü^t wi bett itoey Ie)^teii ®lic» 



' ■ ■ II 

Mit e{ite</ ttnb fä^ttibt j^ann, t)or m, m + t, fo em» 

i..,2m— -1 /2^ i«»t2^/n + i 

l^iefe 0{eic^tttt0 brflcft bäj afiitmtint i^tfc^ant, m^ 
toelc^em bit ßnmmm her 9iet^ett geraber ^ctettjett ttattirs 
«*er ga^Ieity mit ettterley Seieben / forffcbreitw *% 
S)arati« if{ an^ ber Snfammen^attg biefer (Summen mit 
bett 6efattntett ^ernoulltfc^en Sagten erft€br(t((: 
SBentt nemlic^ 9(^ ttnter btefett Sa^Iett ber brbtiutts. 
itac^ bic mt^ UbmM, fp folst/ atf« berfefben ^es> 
fe^e/ Derbttttbett mit bev ttiir erfDi^feneti @Ui^un$i 

SDaranI mirb aitc^ für bie Dtei^ett ttt (a): 

f ^Ä m — I .„^ « 

3tt9(ei($ ergiebt f{(b aM bie 4»S(fite ber Stimme blefer bei» 

>e» S(ii«brÄcfttti0ett: 2 r-- — ^-^ — (ton n =: i bil 
(an*—!)»"* 

nmm;) =: — ♦- ^^ 

i««>am a 

*) S^erif. F«^« Opufc analyt. Tom. IL 1. c* 

''*; seit« tem ®ere<$e, tiftt^' weld^em bie SerttoitEifclfeii 3<kMeti/ 
niniltteUtir/ am hmmft^n hnt^nH mxh^n cinftk* Caic* 
Diflfer. P. iLcap. V, p« 41S)/ i# Mefe Solfte ntdSft mM i» 
äberfe^en: »entt man aber iurücfset^t, itnb bte eieidl^itiitieii 
(p* 414) füi^ bit SabUnß, ^, ^ tt. ft f»,i m mU^ iH 



5) 2He VaUi M mm tm m (i) (3) i€fif|^ Me 
Sd^ MS Snuiflen: ba ta< ^^a^fw fir Me €» 
fnaffc mt htm fnO^ (cotei^tefes i>6tt« ibcfctnfeanii^ 
|o antre ctne as<fl(M^(u(e CnMuMaiig ^tfr fitcrfUfift 
Sfebcr^obin«. 3«^ fc^ aVo mir bte Siefaltatf (er, 
iKli^ »le ^ülgeiiimaiavttrAcfe ott^aftai* &i#tcmlii( 

+ — !5^^ 2 +— + -L 2+- 

1.2.3.4 n»«— 4 i^2w— Ji n' 



i.»*2/n 



»e6f$ ba< 0ere| btt Sortsatts« leicht in I^U Staseit fSUt; 
hüi aOflemetite 6Itcb be< ^nd^rncf^ ift 

+ _^!L . 2 ± — ^— . — eUn fo |im>rt gcj 

für bte Steige mit gleichen 6cia^en 3ei<^ : 

2 <^o^' ^ ^ ^ 2 -^ — — 2 — — 

(p4 I 

+ ■ 2. — — — — ♦ ♦ ♦ ♦ • 

i**4 /za«-'4 

+ ^ •♦-ff±i^ 

^ie oOdtmeUte ^orm »er ®Iif(er Mefei tivAbxuäiJ^ 



Sem^ttOifclett ^iiübet lyetbeii/ (itradttett fd »irb tttaii (t4 



+ — — . 2 ; öie }n)?ett legten flttb für fiel 

flor, unb We Slu«tia^me 6e9 fcem leiten, o^jie^ttt«, i^, 
toitin (3)/ }u erHarettl SBejett ber SeicJ^en gilt m^ 
|ier, We in ( 3 ) democ^te €riRnemtidt 

IV. Stnmerfutigett ö5er Un %aüi <P ^ t>* ' 

, i) ©enn man in ber (III. 1.) ermiefenert ©ummafi«: 
_ _ f. 2 cp - f. .3 ^ , . . n '^ — <P 
a 3 a 

^';=: o fe(ft, fo berfd^minben f. (p, f. st (p, f. 3 cp it.f.»^, 

llnb bo($ fofl bte ©iimme ber !Rei^ = — merbeit S>iefNI 

P.ariit)oy:on erHaren 75etnoulli nnb Ätt(0r (»enn tc^ 

t^re^prati^e in meine Seichen ii6erfe$e) fofgenbersefiattt 

fSr ein unenblid^ f leinet (p merbe £(p=:^(^; f.2(p=:a^ 

f n <p 
11* f* »; alfo 2 = 2 (p =m <p; e< fe^ aler it^ 

tmm^, bof eine unenbliä^ tkm ®r&0e i}nenbli($mar fDte» 
b^v^olt, ober in einen unenbitc^ großen Factor (berglei^ 
c6en ^ter n anbeutee ) muf^tpficirt/ ettoai enbfid^eä ge6ett 
fSnne; unb fo entfyaiu bie ^olge ani jener ©nrnmation: 

-=z n<p, feine Ungereimtheit SiaUf Mt^dfy nt>t^ 

foIgenbe«'arimerfw:' 

a) gfl? jeben SB^gen a? iff f. ar =: a? 

1.2*3 

+ -&c*fflr einen nn^nbß(^ Üeinen SBe«^ t>on xi 



Derfc^toittbeti bie ^i^ttn ffiottnim, m^^ bfe erfle: fott^S 

in tintm, btt @a(^e fe(6f{ atisemefienern fUnlhtnäe, f^ 

Cx 
tief ^eift: bie (Bttttit bw Vtvff&ltmffte — fe^ 

X 

=z u ®o tidfüi M im affgemeittett ifl, fo glaubt i^ 
ttäf, baf im gegeitmirttsen ^(Te mc^t Derflaftet fep/ bie 
|6^ern 9)o(ett)en toedttitofrett« SRati begatte fle torerfi 

lep/ fife ioirb 2 — C /z ^ = 

(»3 (»« 

<p. — iL-^jt: — ^&c. 






Crbnec man w^ bett ^otettjett wn ,<p, ü mtbtn bie 

eoefficiettten^Dtei^ett; mU^t jn (p; ^- — ; n, f. to» 

$e^8rett, :^ 2'/2°; 2 /i*; 2 n^; tt. f. »♦ g^u« if» 
(für ein nnenbltc^srofeJ /i/ oie ^ter angenommen wirb/) 

2 n»» = ^* Sllfo er^4ft man: 2 ~ £ n |ip 

n^ (p3 n^ <p* 
= /2 (D — 4 — ^ "t I &:c. gör ein 

«nenblic^f feinet (p fann /2(p enblic^ tDerben/ toje dnc^ 
Suler annimmt; aber (ngleic^ »erben bann anc^ n^ <f>^^ 
n^ <P^ n. f. Vi. enbfic^e ®r(fen/ nnb ti iß beumacf^ |ti(tt 



tviavAt, ^-tn(p jerabejtt = /20 ju fetfett* 

S)tefeS i5#9rpte( btette wxtit attber» atul^/ V^ ItiiW, iDte 
t>orfl(&tid man bep bem 0e6rattc^e' be< ttitenMic^tt im 
Calcol Derfai^rett mäffe» S)ie @at$e im aOdemetneit beai 
trai^et/ fc^eittt freplic^ bie €t>ibetti ber ^i^em ^(nafpftt 
tabttrc^ |it sefoimien/ toettti }ener ^egrif dont barattf 
Derftannt tDflrbe* SßizM^t liefen f{(^/ att(( 6e9 bieret 
fCerAttberunS/ bie Sbifang^^rAttbe ber fSBifl^nfc^afit no(^< 
bequem t^orlraiett: e< fliebt aber fc^toe^rere attafpttfc^e 
llnrerfiti^ttttseit^ 6ep »eichen Ut fBermeibttng bed^eariff, 
itttb ber Teit^er jl6(tc^ett SSeieic^ttttnd^artbefrefbeit/ ttic^ 
nur einen t>iel »eillAnfigern/ mit nt^0(ei(^ srfiferer 9ßA^ 
|tt d6erfe^enben SSortrag/ fonbern iwxi anbere SSerfä^ 
rnns^arten nnb SBenbnnseft ber ^etpeife erforbem tt>Arbe 

3) S(e^n(ic(e SSeira^inngen fote in (a) fann man 
an(( bep Steigen mit ^S^ern f ;r)>oneneen anfleOen« JCüler 

fiiat: 2 -^-^ terfi^Äinbe offenbar für ^ = o: ben» 

n^enn man tn ^ bie nnenblic^ ffeine @rSfe o» fe(fey 

fo »erbe jene Steige = -3- i" t + --r "t- ä:c* 

1* a* 3* 

— ca — = 0« 2)iere< urdnbet fi(^ »iebernm baranf/ 

baf bte 68^ern 9)Pteniett Don ^ »esgefaffen f!nb» 9Ba< 
nnr bargetl^an »orben^ mn$ »emsflend barin be^ntfam . 
inacben. ^m begatte alfp ^üt ^otenjen bep^ fo »ir^ 



i6 ■ 

i.a.3 i«.5 

:+ &c. • 

JRtttt ifl jtt)ar offenböiP Die erffe Steige enbHc^, olfo mit 
ipmultipHcirtflibt jleo; ober Me fblgenbeit Svei^eti, »d* 
c6e ^uler m ni($t in Siec^itttits genommen ^t, flnb 
fflr fic^ iinenblic^ fltof, nnb f!e förinten alfo m^l, mit 
itnenMic^ f (einen ®r6fen multtplicirt^ ttmai enb(tc^e< 
jeben» SBenigflen« li$t fl*. ba« ©egenf^eil nic^t o^ne 
einige aiec^tfereiflttng ibtv ^rianterung annehmen. — 
€6en »iefe erinnetttttgen gelten anc^ gegen We 21rt jtt 
fc^lie^eit/ »elc^e bep ben fernem ©ummationen ge^ 
ttan^t »irb» 

. V. ^ortfe|utt9^ 

. i) Unter ben Siti^m t>on eognuffen if{ forgenbe 
©ttttimation tU einfacjifle : 2 cdf. n <p = — i • ©e|t 
man nun cp = o; fo fofgt^ ^avani bie Ungereimtheit: 
, + 1 -f- I + i &c Äi inf. zz ^; Dam^emouUi 
erft4rt biefe« P^rat>Oji:on fp : bu ermd^nte ©ummqtioti 
fep fiir ieben^pgen (f> toa^t, auc^ menn er noc^ fi^ flettt 
fep, fo lange nurnic^t (p ein abfolnte« glicht« fep* €r 
fagt Jttleftt *): »Ergo in arcii (p non excluduntur 

% arculi; 
. *) Tom, XVI. Comni. Acad. Pctrpp, p, $4* 



arculi; ezcludantur faltem pünda veramatb^matica^ 
qüorum exifijontiam & pofitioncm Analyfis abfiraäa 
indicare neqitit. „ ^6i mof gefiel / baf mic^ biefe Srf 
fldvttns tMsfi, t>$(li0 befrtebidt: foiifr geb^tt boc^ bie Diei^en 
für bett ©iitnS/ CoftnaiS/ bie Sdttgerttett tt« f* n>* auc^ bie 
ite tba^reti SSert^e fAr berfc^minbettbe Sogen; auc^ ge^ 
(raucht ^« felb^ bett^aO (p =: o, {ttr S5e^tmmitn0 bei 
^ert^'d ber Conflantem Sfetttr Slu^fpruc^ fc^^irtt iilfo 
ber $(tta(9flS jetne Um^oafommett^eit }ttr Saß jis (egeii/ t>oti 
foelc^er fte/ tbettisgeti^ foitf{/ frep iß« 

3) Siefe fic^ beuMtc^ jetgett/ bat m ber Siec^ntttts 
fe(6fi @rdttbe (tesetty n>armn 0e gerabe be^. bem gesett^ 
foirtinett ^aOe attberö geffll^n tDerbett muf/ atö fonfi: 
fo mdrf jenes ^arabopn m\t ber ^(nalpftJ in Ueberein^ 
ßimmnns gebracht/ onb mm \^im nic^e JxiA^xi^ ju fagen: 
bie 9(na(90iS fep anf biefen ^aK gar nid^t anmenbban — 
%viMM leiftet biefen S^ort^il na(|forgenbe€rHdrnngr 
^^ (ege babep bie aOgemeinße 9)2et$obe/ 9lei^en bon 
Coftnuffen nnb ©innfen jn fnmmiren/ n>e(4^e anc^ ^u» 
letr in|artbern poen gebraucht ^at/ \wx @ranbe. ^ati 

fe|t coCä(P=^- ^/ »o/^ncoC (p + 1/ — i.f.(p, 

j = cpf. (p — V — I ♦ C <pr ©0 tt>irb alfo S coC^ <p 

=^ 2/1« + ^ 2 y« = f C-^ + -t-0^ Sflr 

(p r: o ifl /? = I , nnb f = 1 ; aifo flibt »irf lic^ bie 
SRec^nnng: i (^ + h)f «>^^^ ^^«^» nnenWic^ grofeö 
SBen^'ber ©nmme. Um nun jn ermeifen/ bat bie Sirt/ 
. iDie bie Svec^nung \vx^Viizvüz\Xitvi richtig gefdf>ri ft>irb/ 
ttnb ^^% Siefttitat v— \ gibt, b^p <p>:?: o ni($t ange# 



18 

(ra^t ttxirbett. (atf/ btetict tott^ bU tbmtttuH/ ^ 
j =/>-» t(l. ©0 wirb 2co£/j^=i(2jp»+2p--»), 

gflr eilt »mMi^ti p, ifl 2 p« = ^-^; 2 p-" 

-J—=- — : Älfo2cof.n(p= Iff-^ —^ 

p—x 1 1— i? vi_/> i—py 

= r-\, 95*9 biefcr Skbuctioii '««gt We Stonft^e: 
inm Öriittbe: fflrp = i i(l i —p 



= /;—». (®i<fe ®fei<Jnii8 0« ofen6«r itir SSBnrjef: 

^ p = I.) 8HP> »itl> 2/»-» = + — ^ , «nb 2 cof. n <p 

— I ^£2lI'^ = w. 2f<tte Sltino^me ff$t »oran«/ 

baf I — p m\> p — i »ttf^itbtn'ftptn, welche« für 
p=i nic^t Patt finbet: anc^ »ärbe fon(i bte Ungereimt« 
^it Htaviß folaeti: § = — ^, ob« § = o,; 

4) tSteOetc^t f{nnteit bep btefer ISorfleauttdlart no(^ 

3W(ifel äbrtg bleiben: fTe «erft^winben ober oSOiS/ tDcitit 

man bte erfien @nlnbe jener ©nmmationen jn ^ülfe 

nimmt/ t»obet> man «ttf bie iCrgänsungm a^ttn 

mttf *). ©0 ifl fflr eine jebe enbl'i^e ga^I »6n ©rtcbent/ 

• X — x"+* a:~^ — x~"~^ 

S. a;» **) = ^_ .,S. X-» = : —-7—* 

l X i-^x — » 

» 

/ * 

•) rßaftnere Znal^fiB mbUd)tv (BvH^n, S. ij't 
•*) SJetdl. §. ". not- K- Um ^en Untcrf^tc^ bemerffrar |tt m«5 
^e»/ beteid^tie tcl^ i^urc^ s. ^ie Summe ^inzt tnblid)^ f&üh^, 
»om crfiett biö }« einem jebweteti nttn ©Hebe, JDa 2 immer 
t^te Summe einer unenMtd^en SRei^e anbautet: fo fdl^eint mit 
oUe 2toei»euti0f eit gel^^eti tu fzn* 



~ : . gilt x = i Derfc^tottt^ 

*ctt 34^(er mb JKcnner: man fe^e nlfo ar rr i + w/uttb 
ier;a(te nur bie erf!ett ^^otenjetr ton o) bep/ fo üilt bitit 
tcrfcdmtnbenbe @r6ße burc^ ^ii>tf!on pn) tteg: unb matt 
finbit jene ©umme = 2/2; a(|i> umnbiiäf groß fäv ürti 
cnMic^e 9iei^en/ wie fic^ 0e^5rn 

5) €« finöett jlc^ in btv STnalpft«, }ttmar in bet' 
Je^re t>on ben fRHtym, nic^t feiten ©(^mflriafeitcn^ n)e(($e 
auf eine dr;n{ic^e SSBeife {6nnen sel)o5en tDerbem ^&m 
Mm toag' ic^ e6 nic^t ju 6e$aupten; a6er iep tiefen 
ir^eine mir bie €nef!^^und<art/ totli^t jugleii^ bte SD^e^ 
t^obe i^rer SluftSfung angießt/ biefe üu fepn. ^an tx* 
loeifl einen oagemeinen ®a|/ auS ©rünben^ toeic^e i^m 
einen demiflen @inn/ ober eine 6efonbere €infc&rjn{nn$ 
de6em S)ur(^ tlxat 9iet^e ton ©c^IdjTen^ beren 3(nfan$ 
oft (im Snbe f(ff»er iu tlberfe^en i^, gerdt^ nrnn enblic^ 
otifefne ungereimte ^olaernns* ^an l^at nemiic^ fort> 
geregnet/ of>ne Sep ber S^er^inbung ber 3ei($en^an bit 
begriffe }u benfeu/ n>el($e bep allen ^(nmenbunsen jeneS 
erffen @a^e8 {um @runb^ Hegen mftffen. — @o ge^t ti, 
mm mir eine S^eraleic^ung {toifcl^en fonft heterogenen 
fingen erlaubt \^, bep fc^iefeit Slnme^bungen mancher 
®efe$e/ bep meieren man bie erfle fBeranlaffung^ unb 
tamit beuy nid[it feiten barauö a6iu}ief>enben/ @eif{ ben^^ 
fdben äberfle^t ober tergeffen ^at.- S>arin fommt bxi 
$(nalpftd &btx{)<kVipt mit allen SSerric^tungen dbereiU/ 
toeld^emau/ mc^r ober tt)eniger/ auf einen gen>iffen0){e0 
c^aniömuS gebracht ^at: toobep immer pfiffe borfommeti 
mrbeUA ba &er^^uc^f!abe ton bm @eifle uifterfc^iebett 



•crbttt iimf. 3n htt SRot^emofif iUb biefcr ^Ue tiOß 
letc^t am tpetttslteit: todi bcr gBc^anttont« fttbft ^ter 
Mit ^6^erer 9(rt tff , ttttb Me fAnfHii^e ÜRafi^tite ht» €ah 
tali nie ema< btttHtUt^t» f»vtfm fann, fMin $t nic^ 
ntii 6etf{e<f raft delettft »ifb. 

VL ©ummirung bcr Stetem in (IIL), mit 
^otenjeriDOtt OTofinuffen unb ©inaffert. 

I ) einfachere @ttmmattoiteti/ M bit ttt (ÜL), (at 
ttatt bobttrc^ atfsemettter Sit mat^ett flefttc^i, baff tttan 
Pitt ber @tttttfe ttttb CogttttfTe/ attc^ |S^e ^otenieti 
berfe(6ett in fbma^tnnt mH^ ^t & Uft ftc^ ttetit^ 
ft(( iebtvebe r<« ^otmiDott co£ ^ ttt no^^e^eitbett ^uiß 
brttcf attfl(fea *): 

oT ♦ coC ^»^ = cof. r (p + r coC (r — 2) 4) 

-r r cofl (r~4) ^ 

+ r^-^!^^^^ (r— a )coC(r— 6) (p 
I ♦ a ♦ 3 

^ &C. • . • • 
6e|ft titatt bor <P/ <p; fo totrb att< co£ <p, f. (p; 

2t 



*> fiOrr. Subiidium CalciiH finauni; Cemmenc. Petrop. nov« 
T. V. 3tt ferefem 2('tt«örticfe/ «jeldjcr mtl; bem r+it« @({eN 
abbnd^t/ fomnit man/ nac(^ ber ^ttte/ mtf Coflnuffe nedottDcr 
!5i0en, »elc^e mit ben (^oftmifTett ber 9(ek(en beiabten ^i^es 
ettierle9 finb. ^Diefe ^etracf^ttttts bietet eine StbKnuns baf/ 
toekbe tut witfltcben entwtdeton^ ber 9otenien bequemer/ aber 
iti iede^tvirtigerflnterrucCmig tvenigei »tenlt(& if» 



mb man tt^iit tintn i^nü^tn STttSbriHf fSc 93otett}eii 
Don ©itutffen/ enitt)eber bnrc^ Coftttuffe ober burc^ 6{^ 
noffe/ jenac^bem r serabe ober tiitgerabe ifU ^atant 
ibttflt^t man im oademeiiteit/ tofe/ burc^ ^nfliftun^ 
hi^tm potenten itt iinfa^t, fRtifftü, in mtd^tn jene 
Dorfommen/ anf ben %aU r =r i gebracht »erben f6nnen* 
S(nf bie reci|)rofe 9t^t^en/ beren (Snmmen in (IIL) am^^ 
8e6en ^b, i|!, fb bjel ic^ »eif , biefe« S5erfa^ren ttocj 
ni(fyt ansemanbt toorben. S>ie SRebnctton fe$t ^ier no(t^ 
anbere JSnwmattonen wtMi^ unb fettet/ o^ngeac^iet 
beranfi^einenben/ ium £(>eU attc^ loirf liefen/ asern^icf« 
inng/ bo(^ )tt eintflen @i$en/ ml^t megen i^rer Sin« 
fac^^eit nnb Stasemein^eit/ tint Srtod^nnng t>erbtenen. 

a) ^at )nerf{ Siei^en mit potenten f>on ©innfftn, 
nnb itoar mit iibmec^felnbett B^it^^n, btttift: fo er^eKt 

9n< ber in < i ) ima^tm SBemerfnng/ baf 2 ± — ^ 

bann immer/ aber anc^ nnr altfbann^ angegeben toerben 
fSnne^ toenn r nnb m {ngtetc^ entmeber gerabe ober nn« 
gerabe Sa^kn ftnb. SAr beibe ^iüt laffen f{(^ folgenbe 

jioeen @«^e erioeitern: 1)2 + —^ fepe =0, fi^ 
J«ft0« m<n*) a) far m = r, jperbe 2± ' ^ 



*) Stefe eitmmatfon giebt etwü^ ttüdereimtM für ^ == y* 
jDieftflJrttng (ernbet auf ben Ortinbeii, au< welchen fte alr 
gefettet t|i/ bie im folgetibeit §• wüut ^MMt »erben. Sie 

, enrnmattonett/ toelc^e Mtp gebrandSit »erben/ gelten nemtid^ 
nur fie !5igen/ bie ni^t gtifer af^ «tt ftnb. 9ittn fommt in 
ber fntwicnnns 99n f. (p** ntf($ d) ber Sogen r(p «pi;, A(r# 

»3 



= ii ^"z f^P^^ i^i,nniM Sad^ftt gift/ mettti im 
cineit ^allt^ m\ im andern / mt i/ buti^ 4 t^et(6ar 
Iff; fonf{ gilt baä o5ere 3^i4^em 

3),%&X^^^W W^ $otett)en t>ün Coftituffett/ au(^ 
mit a6me(^r<^Ini)en geic^ett/ ergeben fi(^ folflenbe ©um^ 
mationeM: 

5+ Z— — p... r ^• 

n^ \^ 4 ' 

'^ , cof. n®'' * ^ « . 

2± ~-- = a7r* — rß<p^ +r(3r— 2).7^^ 

»0 a, ß, 7 ou« bem gaße r ~ i in (III. 5*)* 6efa««t 

Cof. 72(2)'" 

fln^ €6en fo er^dft man 2üi«t>rfirfe filv 2 + --I.; , 

, eoC/zffl'* 
2 ± r-^ «• f^ »• 2)<** ®^re& ir;re« gortgang« 

allgemein }» äbtrfe^en/ unb }u {etden^ n>te bte, r>ier^ 

ttnb in (a) behaupteten @ä|e gefunben n)orben ftnb; 

taiu bienen nacbfolgenbe i&etrac^tnngcn : 

\ ^ . ^ . cof. n ^'• 
4) Sffienn man m 2 + — , bie rte 3jote«i 

>»n cof. /i ^ burc^ hai in ( i ) angeaeßene 55eifaf;ren 
ent»icfeft, fo t>ermanbelt flc^ jene 9iei()e in r + i Sjjar* 

, cpf. ;z^\i/ 

<iaU3vei^en t)on ber gorm: 2 + ■ ■ . , . wo ^h nacb 

*aef CP ttf*t jjtif er aB ^genemmen werte». — 3Juf bcrölcttöc» 

* ©cmetfuttöctt, wcl^c Äecßenfcbäft geben wn Der €mf(6r4ur> 
fang gewiffer aascmeinct eä^c, tft man, »te cö mir oorfommt, 
tu 5er£e?>re »on betr Äetbcn nic^t immer geborig aufmerffam . 
iewefeu. mxUxf^ fffieint barin nocö'nicftt allc^ «beriettgeilb 
unb bentlicO genug gu^eingtr^ergerei^t m fe^n* 
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eittaiib^r fotoetifce IBJert^e er^dtt: r (p; (r -^ a) xp; 
(r— 4) (Pi II. f* ft>* S)iefe $aretaI^9tet(^eR ftnt) noc^/ 
na^ Der £)ri>ituttd^ in folgettbe ^tiftn imlüplicxxH 

1 ; — ; r — — . ; n. f. »♦ »elc^e U{amüi^ Die ^i^ 
I I • Ä 

itomial ^ SoiefTidenfen btt r^^^ ^ofett) DorffeKett. Oiuti 

, co£ ft \b 
laße fic^ 2± — ~ , m^ (HI. 50/ ^^^^ i^^^^ 

^otehjett bej SBogeti« ^^^, ton ber o^^» on bxi jnr amt«» 
ou^bräcfen. Siimmt mw alfo bie ©nmmen ber emS^n^ 
tenüiei^en/ auf biefe SBeife ^argeflear / infarnnten': unb 
orbnet fo((i^e nac^ ben ^otenjen bon <p, (b. loirb ber 
goefficient einer iebmeben a/^^^» 5|}oteni 

fi>o 0&Yitt5 (III- 5) (elännt tf!« €d fommt bemnac^ 
nur barauf an/ bte ^vitamt ber enblic^en Steigen ju be^ 
Timmen/ n)e(c|»e m ± « mn(ti))|ictrt ifl» 

VII. ^ortfelung; itebjl »orlauftger Unterfti^ 
d^und einer onbern SHci^e^ 

I ) '£)iere Steige/ beten (^\xvavxit}xni 6ep ber. im bor^ 
^erge^enben $. an^jefangenen Unterfnc^nng zxm 3tt>if($en^. 
fräse ausmache / tf{/ alj ein befonberer ^aO/ unter fo& 
senber aUgemeineren 9{ei^e begriffen:,. 

(r—i) 
ri y"" + r (r— a)^ j'— » +ir i ^ (r'^4>^ y- 4 

f &<: = 1^ 

®a bie ©nmmation ber (e(feern 8{ei^e auc^ (e^ anbem 



d4 =s=afl=s 

»trb »ie €iitt>ufIiMi9 bcrfettm, bep tegdm&titcr fBcc» 
oolaftuit ttä^ flicrfUftf feptt. Sbu^ tarne fa( fd« cum 
fac^rc< Serfo^rcii/ jene Smifi^firage Mfjtatffcii/ oli 
cftm bte enmmtniits bcr triDi^iitf ii oOgetnctitdrcii Sici^/ 
III Mieter maii ^crtuu^ mir jr = i fc|eii frorf« 
^r i^tty ifl nai^ bcin ^tooiiitri^ @a|fe: 

^knn man btcfe Sict^ btferciifitit, «o» otfbMtt »«?«( 
^ mnltipff cirf ^ fo tutfltfyt bwtcmi folBcobc SUt^ : 

r 

•freu @iimiiie alfo = r ( y^+ ~ ) ( 7 } 

tf{. S>iere< Serfa^rm faim man fortfe|cii; sitb fo er» 
^efft/ um bte @af(e fosletc^ oflsemeiti t>or)tilra8e9, baf 
eitte^^fac^e fSteber^oIpns ber 2)tffereiitiattoti, mib 
immer baraof fbfgenbeit 9)!ti(ctpIicetton/ Mtrc^ ^, bte 
@ttmme »er aiifait0< enD^^ntm Steige = 1^/ fir jebe< 
q 6ef{immf^ 

a) 2>ie 9ie(^ttttii0eii/ loelc^etti btefer 9(6f{c(t«sefiai^rt 
ioerben mfiffett/ t>o(lf{änbt0 )tt enrtDttfefti, todre ^itx \n 
fbeit(äufi9. €d tt>trb ^iniansüc^ fep»/ bot Steraltaf fo 
bariafleUett/ baf man baranö ba« affgemeitte @ere(^ am 
feequemffen Sberfe^eti fattti« 9}2ati nenne, "^ber £ilr)e 
I 

»«$«11, =^ = { ; fo »Irt Fiinin«r ffir i«^e< f / «««» 

/+7 



9Mbm<ti iM^ ftpn, Uffm &lUbtt {tttn gemeittf^iaft» 

'liefen Sactor (y-r — j ^aitn, mb fwft m^ $otettim 

DOJi { mit folgettbeti ^fp^ntnun fortfle^c«: y ; ^-^2; 

f — 4; m f^ »;; fflr ein ttiifltrÄbe« j tfl alfo bet €y* 

>otfent Dott { (m legten @Iiebe = i/ für ein getabej ; 

fommt ttt biefem @Hebe { flor tticjt Dor (»eil j^ = i% 

(• I V-"' 
y+-J folflenbe @ejiaft 

Vabeti: ^ j? ^. 5 j^-* + C{« — 4 + , ; . ^ , 
iDobep e< nur baraof anhmmt, bie Coefictentett ^/ B, 

3 ) 3^ btefer ülb^^t f^tint mit fofsf ttbe Sejetc^ 
nnmiavt am bten(i(^t^m|tt fepn. S>ie ^oefficienten bef 
erffett/ itoeptett, brimn @Iiebd tt«f.ii>.fär jebe^^^ 6e$ 
ttetttte {($ mitUu SiSmifc^en Sa^fietclm// ü///// u^f.»; 
ftac^ ber Crbttttttg;' Jebed btefer 3<t^ii^i(^<n ^trb o6en mit 
einem ^ti^^jt^ ^) Derfe^ett/ ber bem (ifpomnttn ber^otetti 

•) €«\fommen in berStealofi« nt<6t feite» gättc t^ot/ wo e#>be^ 
<|U(m tfl/ eilte 9let6e t>erfV6tebetie]r ®ri$eti/.^te eine getvilfe. 
üemeitiMftftlicfie ^eiie()URd ^abeti/ auf eitieriep SS^etfe i» |be/ 
ieid^nen, {. S. btird^ einen ^ud^ffabett bei SCIp^abetbl. 2>ett 
ttttmfc^ieb brütft tttan allbann burc^ ben m bte 6ptie gefcbrie^ 
benen ^nUp mi, »elcl^er bie Oe^nung einer teben @ro$e in ber 
Sleibi^ ber dieicbiiamicbten anteigt. ;Damit biefer Snbejr ni^t 
mit mm e^^ronenfen oemim »erbe/ beobachte icb {onft, ( u 
fd. in III. 8.) bie "S^orfi^rift/ benfelben mit 9limi(0en daJ^Un 
ober grof en ^u($#aben m beietc^nen/ ba Cjcponenten getribtV 
lieb tttit arabifd^en 8a(>iici(&en itnb Keinen ^uc^jloben aufgei^ 
brucft n^erben. «0(er bin td) baooit abgewid^en/ »eil icb bie 
SabUtt iinb ^ucb^aben ber er#ev ^rt tu anberer ^bficbt se# < 
^braudften mufte: belwegen l^$bt i<b bie oon ber Mhttn tärt 

' demibtt/ unb foid^e mit: | | eingercbioffen/ vim bie$erf(6ie^ 
btnbeit «en e^l^onenten bemetf bar itt ma^en. 



Don { tntfpti^t, tttib anbelltet/ bai. »tet^iefte lafftiht in 
htt 9{et$e ber iM^nami^un 3<t^fiet((ett fepe. Sgep ittM 
Serabert ^ t|l alfo ber leffte €oefficietit =: Q J 1 1 ; , (»eitler 
93ttc^(fa6e bte ;<^^iftmlf(^e 3<^^I <^n<bril(ft/) bet> bem 
stjc^flfolstitbett derobeit qt i fbäte et/ ber aiorfc^rtft 
flemÄf , = ( Q + JQ I ® ' fepn: flatt. befielt »irb Q I H 
gefc^rreben^ SSegrefffh^ Hm ber ^nbey nie = o »erben, 
itnb ff^enn er ti jn loerben fc^eint^ fo nimmt man ba< 
itS(^il Dor^erge^enbe Sa^f^eic^en mit bem ;^nbe;: = i» 
@o jltmmt jene SlnJna^me mit bttf&titi^nnniiatt &btu 
tin/-^ ^mnai^ fommen in bem 3(n2bru(fe (a) i^on 

Y^y + — V , fÄr f = a /^— I nnb =0,1,1 9v8^ 

tnifc^e 3a^(iet(^en nac^.ber Crbnnng i>or; t^re^nbicei 
ftnb im erjlen gaöe: a/ — i;a/ — 3;»^*.3;i; 
im anbern: 2 /; tx l — 2; . • ♦ ♦ 4; 2 ;, 1 ; motep bie 
nur ertpd^nte anf(^einenbe Sfrregnlartr^t Bep bem it^tm 
2fnbejc tooi)l jn bemerken tf{* S(nf btefe SBetfe t>ermanbe(t 
fc^ bte att^emeine ^orm be< 9(uöbrncfä (2) in fofgenbe: 



ZUU{^ + /i'l^-«I.{^-a. + IZII^~4l.j^'-4+, 



4 ) ^Diefei Dorau^defc^icft/ fuirb bai 93er(;a(tnif 
|)Dtf(^en benen auf bie ermahnte S2(rt beieic^neten @r5pen, 
burc^ foldenbe @(eii$un0 anägcbrticft; 

iffM=:(/z+i)*(i»f— J)1«+i| + (r— /2 + i).i»fl«-i| 

ft)D itf I « I'; iW I "■^^ I / nnter btn ©rßßen, tüelc^e mit 
Um mten StSmifc^en 34f>(iei(^en bemerft ftnb/ ber Orb^ 
ttung nac^ , bte nte unbn — 1 te bebeuten ; (M — /) I «+i I 
b(e 72 + 1^^ unter bmn, »elc^e btirc^ boö näc^j!Dorr;er# 
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it^bt 3a|()ei<l^m Mitbmct mtitnt\) n ttitb m tatrn 
man ^ier fvittfdrüc^ anne^mem gAr m =: i / toirb/ ba 
ti feinitf— J«i6e,il«l= (r — n + i) Jl«-ii; 
$t1r /z.= 1/ ifl tto^ ter in (3) semac^ceti^emerfattD 
;»f |o| z:(M_I)|i|, flifq ikfi zza(ilf--J^IM 
+ r. (ilf — 1) I « U 8(tt< biefeti (Steic^tttigeit laffftt fJi^ 
otf^emeitte Sitäbrdcfe a6(ei(em 9Ban fef^e^ ber Atirje unb 
leii^fewt Ueberfli^t »egen, (12 ;h 1) (r — /z) = (p/i; 
bacmmli^ bvudt man auc^ fonfl bnrc^ (pn eine jebtD^be 
SMnftion bt>nn ani, alfo erhellet/ loaj im m^nt»ättiittf 
%aür(p (/2 -f- 1 ), (p (n + 3) tt» f. »• Bebeutem. gerfter 
fl^ffe immer baj 3"i<&^^ ^ ^^* fnmmarorifc^e ®iitb be< 
Sanjen nac^ bemrelbigen 0erc^rte6enen 3(ttäbrucfd t)or^ 
^berbte@ttmme aller SSkrt^e biefetf 9(utbrucf</ Don tiß 
Item <)emifjen^ fbgleic^ nA^er {tt 6ef{immenben/ n'^an %u 
rechnet ^iefeö DoranSgefelt/ ergeben fi(^fo(9enbe ^9 
ptmmurtaew: 



r(r— i)...(r^ 72 + 1) 

=:S(p./2 



r(r— i)..,(r— /z+i) 
r(r-.)...(r-„+.) .=^'P°'^'P(°'-^0- ■ 



f ) sRaii fa«» fidj bte mit etitem 3aMlct(6eif «iilgel)ril*<rte ®r5f^ 
fcn i» ajcrtifafrcijert »orffeücn : ^ t)u mit l tu tcr crflen, mit n, 
III, u. f. tu. (11 ter tmi^Uii, bxitun «. f. tu. 60 finte» 
ff* iittwcr flUirte 3«Wce^ tit cjrtei: ^orijontafeit Slef(>e, Sri»^ 



t» 

SBie Mefe Sbt^brfltf« fortfielen tDerben / ifi (ei((t iti fl6ef» 
fe^eit. & foirb ttemltc^ alKsemeiti : 

SBegett bem Sltifongtoeri^e tott n, Dott toelc^em lebe 
®ttmme 6efonber< serec^itet mirb/ ifl btefe« iu merfeii: 
»ettn ttac( einem S, punii^^ cp (n+S) fommt/ fo toitb 
b(e bnr^ bieftr^ S beteic^nete @ttmme bon n n — S an 
senomnten *). . 

Sfene SbtJbtdcfe ieigen onmitte(6ar/ baf fein 3<^^(^ 
iei(j^en einen flrtfem ^nbej: aW r erhalten tann^ SBitb 
o(fo in ber aOsemeinen ^orm (3)/ ^=:r + i/ fo f&dt 
bat er|{e 01ieb/t foelt^eä fonff immer Imit einem sefDiffen 
^nbtf'tntmt, mii eben fb fe[;Ien in jenem SinJbrncfe 
fflr f r: r + 3, no(^ ba* j»epte; för y = r + 5 , ba« 
briete @(ieb u. f« tt>. ^ie ibtii 6(ei6enben ©lieber feigen 
btn angegebenen allgemeinen 9iege(n*— ^ g2oc^ er^eOt amS 
bem Siuöbrncfe für ilf I '^ ■ / ba^ bk affgemeine Seffim^ 
mnng biefer @r$f e Don ber @ummation ber potenten ber 
natürlichen ^a^Un abfange« 

5)^ SBenn man bte fett^ertgen allgemeinen ^etrac^ 
tnngen auf ben S^a y = anmenbet^ mieCi ) erforbert^ 
fo t^irb in (3)^^^ o; alfo ergeben fic^ folgenbe {toeen 
®d$e: bie ©Amme ber 9vei(;e: 

na^ »irb ^1 " 1 tta ntt @(te> t» ber mi^ Serttfalreibe, ober 
H iinM fl(b in biefer ibrem iDurcbfcbnttte ftttt ber nt^ ^nif 
|ONta(reibe. 
\ *) ^enn ^ eiiie ietie^tge Junctioit ooit n iü, unh man fucbt ibr 
fttttitttttt^rtfcbea ©Ueb tjon « =: — i «n gerechnet, fo burf man 
nur in i^/ » =: p — d-^ i fegen/ »pran^ P entfprlnge. 91«» 
nimmt mon SP i^on p zzi, hii in p z: n + d + 1, fp ift, 
w^ bcran^fommt/ =: S ^ in Oem ertt^ftnten 6inne. 



r« + r (r— ^)* + rilZ:i2 (r--4)« +•, , .. 

m = 0/ für otiderabe q; für $erabe f tff eben bfefe 
©timme zr Q^t »ejc^e @r6ße gefttttbm »Hb, toenn man 
in btm aüitmtimn knibtndt iO nzzi, mb m^f 
fe|t Unmittelbare, folgen biefe» @a{fe< f{nb «ie in 
(VI. 3.) 6ebatH)teten &nmmationm. Snsl^ic^ t(I baraui 
ba< attdemeine @ere| i^tej tt>ettern ^ortsang« erfti$t(t($« 
6) 8fffeö H)af Don (1) iii (4) ifl «efagt »orben, 
tut M^f ptnn in ber feit^e^ anterfnc^ten Siei^e bt^ 

Ztidftn abxotdfitln: nnr mof «or +—, ae« 

1 

y + - 

f^mUn foerbem 3jl alfo je|t i = ^ , «nb brficft 

■ ■ ■ • ,'-7 ■ 

JT bte ® nmme nad^folgenber Steige on« : 

fofoirb, »iein(3)# Jf^LT— ^J — 

Jl tf I ♦jg -f //l e-a 1 ,^?-» +ZZIJ f^4 K j J-4+&C.; 

Sie CoeffKienten ftnb mit btmn im Dorberse^enben tu 
ff immten einerlep. 3^ ber Ülnmnbmi anf ben %aü 7 — i, 
fitefen an< biefem aagemeinen SlnJbrncfe fofgenbe @d^: 
SAr jebeJ g, toai f (einer a» r ifl, fi>irb/ o^ne ^infl^r^n« 
ftinj/ T = o. 3fl y = r, fo tt>irb bie ©nmme: 
=:a''\/lM =:a''t X •ao^t^r Cnajfr 4)t 3jl if 
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Qxipt Mr, fo mtiffett {toeen §£tfe nnutf^ubm tonbmt 
mnn ber Unterft^ieb g — r einer fierabe» S<^^1 iiei^t, 
fo Detfcjioinbet bie ©amme 1^, »ie fijr ^^ < r: ifl aber 
j — r ^ine gerabe S^^l =a^ — ^/ fo »irb Fzia'' ♦ZlH, 
tx)*o JL I '^ i atiö (if ) Upmmt mtitn'tann, 

7) Um bte SCtttoenbtttid biefer @% nof bte ttt 
(VL 3«) angefu(>rte @ttmmationen beutlic^er )tt mac^ett/ 
tDirb e« bi^rtlic^ fepn, ii^ r^^otmi Don f, (p ^Uv tnu 
tDirfelt barjufieaen^ SBeiin nemlic^ tn bem ( VI. i*) an^ 

' . » 'TT 

gegebettett SluSbriwfe, f5r <p, (p gefc^riebeii »irb, 

2, 

fo fielen barattS tmc^fie^enbe^ofdemnseti: 

• +fl''C(p^ = f.r(p — — . C(r— ä) (P 

• . ;+.rllZl!j£(r — 4)(p — &c. 

+ a»* f. ^'" r: cof. r (p -r- - • cof. (r — i)^ 

+ r )!^-ll cof. (r ~ 4) (p -- &c. 

J)er erfle Sfu^brncf girt fflr ein uttgeriibe«, ber önbere fflr 
efti gerabe« r: ba5 t>hm ^n^m gilr, toentt inbiefem 
Satte r, in ienem r — i burc^ 4 t^etlbar ifl: fonfi gift 
baä untere B^ti^em ?Sinn (äffen f{c& (ep btefen ^[u^bruf^ 
fangen i^nlic^eSc^Iüffe anbringen, bergleii^en in <VL'4.> 
f!nb gefar^rt »orben: unb fo fließen bie eriodf>ttten ©unr» 
ntation^/ a($ itnmitiefbare- §o(geny auf ben @4$enm^ 



. . fihi n<p' .. , 
(6). Suäfdt^ er^eirt »ie 2 ± ^-^ gefwjbM foer« 

VIII. Ilntet;fucl^utt9 btt 9tei^e, n)ef(i^e 9>otctt^ 
Jen t)on ^oftnuffett mh (Siimffeit öielfat^er 

I ) ©ie ^emerfttttg, ftaf ©inttfie unb eoftirnfTe t){eb 
ftdc^et/ Dber j)6er^attpt arit^mettfc^ fortf($reUenberS5S8ett/ 
(t(^ tu einer recurvirenben Steige ber {moten Orbnuns 6e^ 
finbett/ iji f^ep ber ^rfinbung i^rer @ttmmett Don einiseti 
©c^riftffedern (enu|t tQorben* D6 etma ^6^ere $oteniett 
jener, $r$fen df^nlic^e 9vet(;en Silben/ ^at man^ fobtel ic^ 
tueiä/ ni($t unterfuc^e; fonbern Ui) ®nmmationin boti 
berSIrt, ju »elc^er bit in (VI.) nnb (VII.) entmirfette 
seigren/ of^ne tinc fofc^e SUM^^t, Hi bort erHSree 
S[>erfaf>ren gebrauche/ €6 totrb n^enisfl^n^ iutr Ertönte» 

*) (Die fcitll)ertde ^TulfiilEirund 0t unmittelbar nur t>on SXet&eU/ 
in tvefd^en bie^eid^en abn^e^feln. Saturn bad eesemvarttge 
fßetfal)ren nicf^t obne Sinrc^rinfund auc^ auf SHetben mit gtoV 
cge» 3sicf)en antjewan^t tvcrbeti finne, bavon ü^t ber @runb 
bartn : in btn ^u^brücFungen für ^^unm «on CoflntifTen unb 
etttujfctt, mefie !)ier öcbrauit worbeirfinb, fom^nt nian auf 
nmti^^ ^isen. 9lutt gelten hitiu CW. 9. unb fO erwiefene 

f.n(p -coQnQ 
-«ummationcn : 2 uitb 2 — ^ ni^t för ne/ 

/ja"»—! 72 2"* 

datpe (p/ weif hai reifte @(reb/ e^nr etnl/,b(»it eine gerabe, 
bteif eine ungerabe ißcteni t)9n 9 entbJIt: »on'n baiTelbe oott 
aUen übrigen ® liebem eine unterfcOetbenbe S(udnabme macbt:^ 
auf biefe laffetr fidj bie feitberigen ^Betrachtungen unmitteliiar' 
, anwcnbcn: 5e9 jenem muf hi^, fcfton in cvi. ij CÄnme*) 
«rn»äl;nte/ ^bfuriung iu J^üife genommen werben. 



ruttd M Sttfammen^and« ttttier biefett fSSa^r^eiteit tif»ag 
freptragett/ jene S5emerfuiid ba^itt (tt ermettertt/ ba$ ^(m 
tenien jebtt>ebett m^en 0rabeg t>ött ©ittttfett ittib CofluttfTeii 
Dielfac^er %6^eit/ f{($ ttt einer murritenbett Siet^e t^on 
>er Ortiittöjf m + i ftefttibe»» 

2t) 3)tefe93e$ait)>tutt9 i^ eilt Ufo^Att^aU t>ott nat^^ 
fotdettbem affgemetrtereti ®a$e: tDeott tiemlid^ . 

, a' + a'^x + a'"x'^ +a^^ x^ + = S 

eine tecnrrirenbejRei^e ber ^ten Orbnttng if{/ (b foirb bte 
»W^e: / 

)tt ben murrirenben 9lei$fett \>tn itt Orbnnns m^x 
gel>ßren, »enn A', A" n. f. »♦ bie m^^ ^Jotenjen ber 
entfprec^enben Coefftcienten jener erflen ^rogreffton ffnb» 
J)iefe8 jtt ertoetfen/ fep x^ + aa? + ß z= o, bie @lei* 
^^M, meiere für bie Siei^e S bie fcalam relationis lt± 
ftimme: i^reSBurjeln/ fte fepen miilitS^ ober unmSglic^/ 
Reifen f/ ^/ fo mirb icA aQgemeine ober n^^ ®{itt> iit ber 
Steige ber Coejficienten , = a^ — ^r'' + SB^», too 9t 
itnb S& a(ä €onf{anten fSnnen angefe^n merben/ toeiffie 
ftlr aOe n einen isnt>eranberten SBerr^ f)aUn, meieren jti 
£ef{immen (eic^t/ o6er je|f fiberflAfig iff. Ueber^aupt' 
^at bad ^a^tvatim @Iieb jeber recurrirenben SRei^e (ober 
Dielme^r ber Coefficient bon x«+i) folgenbe @ejlale: 
air" -t-^35J" + €r« V2)a« +&C.4 »o.r,^, r, a 
lt. f. 10. t>xt SQ5ttr}efn ber ©leic^uns ftnb/ n>e((^e bie 
fcalam relationis auSbriicft* 

3) Der aftt«brttcf t)ott a^, in Ca), <jttabrirt %\U 
b9ii attdemeine @(ieb ber atei^e @ für m = a« ^affelbe 

»ir^ 



Sinn ifl r^zzß: alfo fleHt biefe ©rSfe hai oßgeuieijie 
©Heb einer. recttrrivenbeit^9Jeif;e uon ber britfen Orbnung 
bar, jtt tt)e((&er eine tSfeic^ttnfl mit be« SBurjeln r ^ , ^ ^ 
unb ß ge^Jrr. ©lefe ©leic^uttg felbfl finbef man fo: { 
fccbctite attc Ü>re SQBurjeln; fo (j! ({ — x^) ({ — ß) zip*, 
'-^ Sltt« bftfer ©fjHc^ottjj, mit ber anbern: x * + a x + ß - 
• =: o bertunben, uob x eliminirt, etttfle[;t:. 

({-ß)({ + ß)*-«')=o. 

. 4) 3(ttf 4^nli(ie 3Beife gil^t ber 2It|Sbrucf in (a ) auf 
bte britte potent err;i>6en/ ober für /n =: 3 : 

2(3 j.^n + 3 2(^ SB r^«^» + 3 81SB* ga« r«' 

SaSeil r»« §« ziß« r«; §«« r«ir ß« §«/fo ^mfle^t 
barauöeine rectirriretibe Siei^e ber btertettCrbttnng: bie 
saBurjeltt i$rer ©Uic^unfl fliib r^; g^* ß/; ß ^j ober 
ar^; ßx» Siefe ©leit^utig/beren.ttnbefatiitte ^rSße 
y ^eige/ f!nbet ftc^ a(fo burc(^ bie Elimination folgenber 
jtooer ©leic^ttnaen: (j—x^) (y — ßx) = o; 
x^ + ax + ßz=:o. ©ie jfeigei auf Un bierten ©rab» 

5) €6en fo entf!e(;en für bie näc^fl^Sf^ern ^otenjen 
fo(0enbe ©feic^ongen : 

für m = 4; (y-rr^) Cy-ßx^] (y-ß^) =0 

fflr m = s\Cy-^':) (y-ß^O Cy-ß' ^) = P 

far /Tt = 6i (r-:r^) (j-ßx^) (y-ß*x^) (y-ßO =0 ' 

$><i9 ©efe^ if{ f|ter auffaUenb^ ttnb ber Unferfc^ieb U9 
geraben unb wmtvaim m ^entli(^. SHagemetn fr^eRet^ 



«34 

t>a$ fit kbe mt^ (poeeiij bie 9if t^e @ in ( a') tint mutty 
renbe 9vct^e Dott ber Crbitun) -m -f / 1 fe)^it toerbe« £ie 
@Iei<$ttn9 fSr bie fcalam relacionis tntfptiti%t fSr flcrabe 
mzzal Mi bet Slumnaeton biefrr impett @ki($Qtt9cii: 

a: * + a j: -f- ß IT o ; 

(jr_x'»)(7— ßa:'»-«)(#— ß^Ä'«-"4),v,(y— ßO=P 

%i\t ungerab^ m = 2 / + i fbirb fldtt ber (e^ten @(et($ttns 
biefe genommen: • 

(jr_a:'»)(y— ßj;'«-«)(j— ß2a:'»-4),,.(J_ß^J:) 



3tt 6e9ben Säffen mirb x tDegdefc^afr« 



V 



6) Sion ber ^tgenfc^aft ber ©innffe nnb Coflnuffe 
t>te(f(rc(»er Si^en/ baf fte tim recutrirenbe Steige bitben, 
l&^t f{^ nbd> folgenbe älnmeitbung ma^emhk ®ku 
c^itns/ melcf^e fütr btefen S<tO bie fcalam reladonis atxi^ 
bvMt, ifl: x^ — 2 x cof. <p + i = 0; fo(g(i((i mirb 
r = cof.(p + f.(p^V — i; §iz cotcp — f.(p.y — 1; 
tinb bag odgemeine @Iieb 

' zz cof. «(p zz 21 (cof (p -f f. ^ V — ^ 1 )« 
+ 35 (cof q> — f.(p.y— ,)« 

@e^t man ^ier n=i,ip er(;d(t man }tt>D ©(eic^nngeti für 
Slunb Sß, nemlic^a + S5 izi; 9l~5B=:o; olfo toirb 

' r ^ ccoC<p+i:(p.v-T7+(cüC<P-c(p.y-.i)»^ 

cof. n(p=z : • — ^» 

€6en fo fnbet man 

r ^ (co£(P + f.<p.V^O«-.(cof.<P— f(P-V— 0* 
^ 2V—T, 



nnb batanii (cof. <p + C <p v — i)" = coC n <p 
iiV — i Sn(p\ befaniite ©a^e^ meiere in \>vx met(!etf 
€(ementen ber Slnafpftö Dörfommen/ bi>($ o^ne immet ttl 
Se^Sriger 3(a0eme(itT;ett ftmiefett {u toerbett *) 

IX. SRei^en feor» ^eja^ttn iJotenjen **) ^«t tt«* 
türrtd)«n 31«^^^«^ ttt^t Cofinuffeu unt) @i* 
n«jTwt)wIfac^cr Sigen, auc^ Derfelbcn $o* 
tcnjen. ^ 

1 ) 5Be9 ben 9veif>en, loeI($e beit ©egtnflaitb ber 6Wi 
^msett Unterfitc^uttd auämac^teit/ maren bie €^onentetf 
f>on ben ^ofettjeit ber natdrltc^iit 2^f)Un üertteint : auf 
folc^e 9iei()en/ n)0 ffte Sjcponentett bejaht ftnb, tfi bie 3frt^ 
tDenbuns gegetttDdrtiger ^et^cbe noc^ einfacher« SBentf 
tnan in folgenber iinenbnc(^en ^rosreffion : 

cof.(p — a^'"cof i(p -f- 3^"* cof 3^ — 4*'» coC^^ 

+ &c. =: ©♦ =: SJfVra'« co(. n^Cpj 

bie Coftnuffe in i^re diet^eh aufliff/ fo loirb baä adgef 

•} Ei//m Introduft« Cap. VIIT. p. 97. Com. Pctrop; Kov. T. V* 
p. 166.- 2(n fcef ben Stetten wirb ber 95ewei^ für V\t erftcit 
S^Ue defübrt/ ^ni> burc^ ^n^ucttotf erweitm« 3ur t>iUi0e9 
6c6irfe mufte noc6 ber ^d^CuS boq iebem ^ auf ba^ ndc^dfol/ 
genbe «+ 1 gerec^tfertiget werDew. ©iefe ?r^dnjun(| l)fer hp' 
-iubrtttgen if^ überfluftg/ Da bad ^erfabren üNrNupt befannt 
' ßeniig tff/ bur* bie bättfllgett äiittertbunöert, wefc&c ^err /pdf/ 
rati) Ii4iiiter baoon gemacht bat^ atialottfdje ®aQf; welche atif ' 
bemSBede'ber3i^^"ctioit gefunben tvorben ftub, init^rerSHI/ 
gemeittbeit 11/ erweifett. 

) €d wirb woI)( nia^t gegen ben ^prac^gebratlcft feptt/ belaste 
potenten bteieniSe lu nennen/ beren Cjt^ponent bejabt x^, f0 
wie man unter ben \mxu\\, hxxtuw potent u. f. w< bie)ei|igeif 
»erfiebt/ bep i^xi^n Ui (Exponent = a, m. f. m. i% 



• • 
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mtint «Wieb = ± n»« ( ^ 1- + — I &c. ) 

\ I ♦! i*»4 y 

«nbbaratt«: ©♦ = ' 

1.2 1.4 

SJtttt terfc^foittbeii äffe ^ler torfornmettbe ^atti0ntmmn: 
alfo eV^effe, baf anc^ © = 2 ± n«'« co£ n (p = o 
fepn n>erbe» €itte ^ninafytm ma^t ber ^aO zmzzo, 
too 2 +n«'« = 1^ t|l: meiere ®r*ße bemmic^ auc^ @ 
fSr biefett Salt anibtAdt, tote fi^on o6ett i(l ertDtefen 
.ttorben* — @e§t man ^ler ffätt (p, 'jt — (p: fo »irb, 
für bte Steige mit greic^ett 6e jagten S^ic^^»/ 
2 /z**" cof. n(p =z O/ auffer fflr 2 m zi o, tDO bie 
©ttmm;? =: — ^ if!. — fBep jRei^eit boit ©inufleit ber* 
fif)H man sottj auf biefelbtae SBeife/ ttnb fo fittbet ftc^: , 
2 ± >z*'"""Vf. ^ =: o, o^tte €mf(^rÄrifttn0: barauJ 
folgt attc^.2 /z»««-* f,(p =: o. 

2) i5etra(^tet matt/ tote im bor^rge^ttbett/ auc^ 
^outtjett ber €ofinnfre unb ©tttoffe/ fo ergtebtflc^/ {tt^ 
erft fitr bett etttfac^fien %aü folgettbe^: bte SRei^e: ^ 

coC ^^ — cof. 2 cp** -f coC 3 ^»^ — co£ 4 ^' 

+ &c =: © 

iDirb ttiit ^d(fe beS ttt ( VL i/; attgegebenett 9(a^brucfi 
alfo benoaitbelt/ baf © -r . 

cof. r(p +— -coCCr— 2)<p +r^^^^ cof.(r— r4^(p 

— CoC^rCp .cof. (r — 2)2(p — &C, 



1 ^ ^ 

^ I 

2 "" " 



% 



r 



cof 3 rcp i- — .coC(r— 2)39 
y—ikc —See, 



r 



SXeCo^mifr«/ lotl^t »erttfaf mtct tinaabtt 'itf^titUn 
fnp, Mb tlnm fbintmiaU€t>iffKittttm' iam %Mtpr^<i» 
^Itu, matten für fl((i9iei^enau<, brren semeinfc^aftKi^e 
@otitme = |^. JDortt« folgt © ~ 

j / (r_i) , (r-i)(r-i) V 

i= i = 2 ± coC « ^'. ®e|t man ^Ut wr 9, « — ^/ 
fo tatft^ für ottsera^e r = a / — i : 2 cöf, Ä^/»'r ' " 

3 ) 8(ttf 8 W(^ !Ö<lfe Wgt fld^ 2 ^ cof. n <p >• . j? a * 
0«^ant)elii. SBeiu» man taflelft« SJerfo^reti fce»^ac^trt/, 
fo »(rt Wefe ©ttittme 



— «r 



coC T n<p ^,r coC (r— ^ a) n .<p ■ Y 

' n o/ loeil Vi^'ä^ ( i ) üKe $araa(rei^eit ber etnfad^en for 
flttttflTe tjerfcfttoittben* SDer §a(t /n = o| i(l »ie iti ( i ) 
miJdettomtiitm . Sfir utiseraDe r er^iStt matt t»te ttt (a)^ 

4 ) 0dr QUi^eit »Ott Siititfr«» crsifil f{c(t 

£ <p' — a "» £ a ^^ -f- 3 ™ C 3 0' —Äc' 
= 2 + n" f. « ^i' = o 

fDcnn r ttnb m ittd(ei<$ uitdcrabe ob«r gerabe 3<t^Ie)t pbi 
^m tx^tn %oXi.t Jjl itO(^ 2 n* fin. n (p' = a; «Ifo au(^ 
2(aÄ— i)» ♦fiii.(an— i)^'i= o. ©«^«i«» 



3»^ . == 

^{er <p = -/ f» tofrb 2 + (2 «— i)* , ober Die 
Gimmc folteitber ittt^eiibfic^eii Steigt: 

für lebef nitdcrabc /n. ' 

rate» 3a^k», mit^ mit (Jojtttujfen «hD @t* 
rtttjfw üierfac^er S36gciu . 

I ) X>ie pttt^eit/ bereit ©untroen ^tev nnterfitt^t nfcr» 
(en roKett/ ftnb ntiter fol^enben looen $oratfit Scgrijfett; 



;=2± 



Cof. 2/1 — I ) (P 



(2/2—1)*'»-^ 



3*" 5"" , . "" (an — i)»'« 

6e$i man iit bcr erfleit <p = o,. fo »erbeit biei5«^«r ««e 
:= I / unb matt er^Aft eilte 9{ei^e 00» $oteit)en ber Mi» 
$eraben Sagten toxi abtoec^relnbrit Seicteit. 3>er gjcpp» 
itetif ber |}ote«i«tt iff s(eif^fa((« eine ttitgerobe 3a^(. gflr 
biefeit ^aO ^ot JSuIer \>\t eommatioit gefnnben/ an($ 
ba^ @ere|f/ nat^ n>e((^ettt bie ©nmineit fortgeben ^^ 6e« 
merft, mit ^UU einer SRet^obe, toelc^e ber in (I, i.) 
<»ffd«i«i9ten 4$nlt(& if! *). 



_ ' 39 

ia^unt btff ic^intoitti^tt dOgemettteren Uitterf^c^ung 
hut^ tin 93epfi>iel {tt erllirfefii/ fe|e matt in ber erjlm 
Steige ( f ) J7Z =r 2 ; fotoivb J^ie (Sumtne i>ei^ Süä^ii 

coC 3 © coH 5 ^ . ^ _ # 

coC (p -^ ^ + — 4-*- — &c. = © ^ 

; . 3 ^ . 5 ^ 

«Ifo deftniDett« 9)?an (8fe bte €ofitrttf}V wn,'<p, 3(p. 
lt. f. tD* in i^tt $ro8tefponeti aif/ ^rbtie 'foIi|e tiat^ bett 
^oten^^tt bott (p 'infammtif fo cr^Stt matt biefe S}er^ 
»ottbtottj r 

©=i — - + &c:— -2— ( I. + — -&c. ) 

/• + 51(1—3 + 5 — &c,); 

— &c. 

©ie gleite, »elc^e itt — -^— muftiplkirt ijf , ^at iu 

' . . ■'•^ '^- 

fatttttlic^ im 8ttmme — ♦ £)te ©ttmmett ber folgettbetf 

/ ■ ~ 4 

Coefftcteittett^gfSi^etr berft^mittben; bentttac^ tolrb 

I I . ^^-Tf .^ / 

e zz i r o- &c, — ^- — ♦ ©eW matt pttr ^ 

33+53 ^ 8 * 

» (an^ — i)^ 3^ 

(an — I.)? 3» 

3) 3i<a nUitmtittt b<9 tiefem fßttfa^tm i|i leidet 
leitet «6)wi(|meii* & »itb nemlifl fofgetit^r @ft(^ iRiii 



4P ^L \ " . , • 

^^ i&tnnbt gelegt: 2±(a;^ — r)'=ro, für lete« tut« ^ 
gerabe r ^)« ®e|ft matt betnttac^ fla» Der CofdmfTe i^rr 
SiaJbriScfangeit burc^ tinettMii^e 9iet^en^ nitb »immt 
Sleic^e $oten)ett wn (p ittfatttmett/ fo Derff^t^ittbcti bie. 

^Coefftctetttett^Siet^ett berjeni^ett $ptett)ett/ tpdc^e eittett 
größern (gyponentett ali^ m — 2 ^abett. ©te @tttnu«e 
ber leiten flbrigbreifeenben 8iei^e : i — | + 1 — y + &c. 

if{ = -, atfo er^lt matt; X± ^ ^ 



I 



4 (s /2-^ l)am- 

I • (P* ^ I * 

+ -^ 2 ± -^ ^ . -.-&C . 

: i*.4 (an— i)a«-75' 

+ ' ' ^ 2 ■ JL^ I -.^ — . 

i»*»»i/n— 4 (a/2 — 1)3 i.^.a/R — a 4 

toobep bte obern Seligen ber stbeen legten ©lieber ^tlittii 
tDenn m eine gerabe; bie muin, mm mzinz nngerabe 



•} ©» aeofrtel Wefe« 6a«e#/ für r = i , fUibet man iit «ulcr» 

inftir. Calc. Diflf. p. 289. ®o aUgemeiti ber 0ai| bter au^^e^ 
briictt ifl/ etttbilt er bo(6 nur einen befonSern Satt ber ttr Cix« 
4O erbiefenen ^ummatictr: eben fo nie beif t» dbnUcber ^hf 
ftdit pben' (i. 4O lum @runbe gelegte eaQ unter (ix. a) (ci 
: flriffm Ifr ' 

♦•; €< tjl offenbar, bat S ^.(p n :za X(f>n if, mnn a ein^ 
Sott^ante h^biUM, bers(et<^en bter ber Otogen (p mit feinen ^ 
fpotenien id. ^araul erbeOt> baf bie offdemetne (Summattoii 
tinmiltelbar mi ber entratcflung/ i>on coC (3 n -~ 1) <p 
liiere :unb lugfeicb bte ^tenltebfeit ber bier geivJb^ten %eifi(^ 
ftund^art )ur ^((ejdtetuns ber nttgemcinen iH^tiHt, 



4) SKoit ff 8« ^Ut <p = ~, fe t)(rfi$fi»ttttett coC <p, 

4 % I 



"1 ^ 



cöf. 3 (p «♦ f, to,i a(fo »i»: 

©:p:2 + ^— : 2+ r- — 

+ Z 2+ ~ —Ab ■ 

a*.i..,4 - (an — i)a»»-j 

+ ^^- . 2 ± — 



aa»»— 4.i.a...aOT— 4 - (a n -— i)3 

i ^ — -'— . — . 

2»m-^a,t„.,2m — a 4 ' 

Siefe ©reie^Dttg bröcf tba^ «rrfiemeine @efe| um«; itö(& 
werc^em bie ©ummeit ber reciprofe» Siti^eit »on^otfitjett 
t>er ttiigerftben Sofien/ mit abivei^fefnbeit ^eit^tn, fort» 
gefeit. BhM^ 6Utfief>t man batmi i^ttn 3ufammen« 
$<i^d mit Dtt (^itmtmtm @iimmatioit in ( 3 ji* 

5) 95f9 ber eummatioti b«r «nberit JRei^e (it (1), 
witeittttfltn/ »irb böflreJfee «8 «rfa^rett Beobachtet, SKoit 
er^jft na(^fo(9en)en dademriiten $(it<brtt(f : 

s ±: ^'",°-'>» =^ s+ -j.^ 

(an— i)»»» '^ ~ (an — i)»"»-.» 
2 ± ~ — -T— ^ + &c 



i.i.J "" (an— 1)3«— j 

X ^'^ ♦ ^ X . ' ■ , 4- — .-, 

, i.,..3/n — 3 (an—!"!)' im»/n — a 1 

6) Sflr ^JDere «poteitiett ber €o(lit«flr« tiitb ©{««fie 

mnm ^m(^ e4$e/»i> m (vi.), «t»e(fw» @» 

• -^ ■ € S 



(2/2- — I)"* 

mtbenfinnt, mentt ton ttn bepben Sjrpotfetiten r ttttb 
m Der eine Berabe/ ber anbete ungerabe ifl« $4)r |ebe< 
r, toai >m-r-- I tft/ totrb bte'@itmme terf^minben; 

i^rzzm — I , ftf ttirb biefette == + — , <p\ 

4 

XL eummotiött ber tRei^en in (III. IX. X.) 
utitn einer attgemeineren ©ejla(t 

i) S(o< bem a80emdnen (Sftebe = 



enefprin^t eine diti^e, totldft fflr \ rr o bie reciprofe onb 
birecce Steigen ter getaben ^otenjen ber natürlichen 3<^^^ 
(en unter ({(^ fiegreift« 9};an fann jenen Sfuöbrncf noc^ 
'burc^ cof. n (p, il6er$aU})t burc^ cof. /z c^'' mnltipliciren/ 
ober anl^ burc^ fin. n ^^ toenn ffott bej C^ponenten 2 g 
im 3A^l<^ ^ine nngerabe^d^I dfnbnutien n)irb« @o er» 
Seben fi($ Steigen, Don beteten bie in (IIL) ttnierfnc^ten 
einen befonbern %<^ti antfmac^em ®e|t man ^ier t>or /i/ 
2 n — I ^ fo f ntffe^C eine äf^niit^e affgemeine ^orm ffir 
DieiKei^nin (X.) 

'7.) & fei) i6erf{ ^ = c; moit mac^e Un 9(nfans ber 
SBetra^ttutg ptt ber Steige Don ©innffett/ ba^ alfo fiatt 
^8i ^8 — ' gefc^rieben »irb; fo ftnbet mm 

X + r-r-rr^' ^ ® / 8"»^^ fiegentoÄrtifle SKe^» 

t^be, fol0enberde(la(t. SD^an brflcfe fin^. ;i q> bnri^ bie 



t^Sri^r ttitf tiMic^e SRd^e ata , fo tDirt> 

e=<f> t± - — - — -I-- 2 ± 



+ JL. 2 + — &C. in inf. 



a fin. Xtt 



*^ 



t)rttcf:@ = — : (Acp 1—. + ^^^ &c. J 

atin.A.7tV i.5fc»3 i..*5 / 

©ie Summe ber 3le(f;e, rottet bert einett gactpr au«^ 
mad^t, ift ^efatttttlrd^ z: fin. K <p; alfo tDürb 

® = jn ^ ♦ 2>wfe ©itmjBattott, t>er, 

* ♦ a tin. Ä TT 

6«riberi mit (VII. 7.) **)^i6t folaertbe oBgemefttttes , 

/2»ir— 1 ^ fin. n cp»" <]r Ä.*/— * ♦ fiit. Ä (P'' 

^. n* —X* "" afin. A'jr / 

für jebe« Miißcrabe r ***). SJifferentttrtjmatt biefe &Uiß 

c|ttttg^ Ä a(6 t^erättlerlic^ attgenommett/ fo.ftnbet matt 

•; EuleP^OpuCc Analyt. T. II. p, loj &C. D^gl. $, feq^ 

••) fSegeii tct 3ci*en.0ift au(6 ^fet We bort fiemadjte 95i/ 
merfiin§. 
• •♦*) ©ewStttt^^i/ »•— I ItfttfiCttlerCl. c. p. 73* 74 )i €t' 
l^at btefe Summatfoit hux^ iurarnmengereiste 3nt€9Cationett ge/ 
funken/ uti5 aHet 9(ttfmerf famfett wür^tg erflirt: ta(^et! ed mir 
; njc^t ii^rffufifd fd^ten }« letgen/ wie dedentoitttde ^et^be fii' 
tttter aUdemeinmn 6ummatton W)X9, tinter welcher ieuler» 
6a^ mit begritf^en tfl Tauet aaffer bem nod^ tu anberit Abnljc^ett 
(SunlmaHotieir. — {Der Sa1I/>4 g nenittio iff/ wtW im fol^cV ^ 
Un i. ttnterfttc&t 



44 = 

MreMniecsMrab^, iBmd^fUM n* —\^, Me 
pu9U 9olmt fttcfnr SrSfe MrConnit 5Dte Siebcr^ 
IM« »icfM tkffo^ratf «ttl >te euune für (n^ :— X^)^. 

3) 9^(9 kett 8id^ Mtt Cogmiffcit HtfiJfyn man asf 
4^tttt<^ Seife: e< »ot ttmitti^/ mita ntott co£ n ^ to 
eilte itiieflMif^ 8Ief^ mfU|l, 
^,ii*f*coCii(p _, n«ff <P*-. , n»^+» 

+ JL.^±J1 ^_iniii£ 

i**4 n* — X* 

ai.Xgr\ i.a i ..4 / 

_X*y-i^.co£X(p 

"^ a fin. X -ar 

n*iL TT* I 
3MI«'=rO/ fo »irb 2;±--— -=- = — ;, ' z ; 

. ' . -- , cofi nCP TT coC X'® 

«I/o fit biefeit 3<^0 attcj 21 ^ - 



/2* — X^ 2 X f. X AT 

I 



-r *)• SAr jebei anbere ^ 0t(e ber ttnr emierette 
^ X 
IKtt<btit(f. !8et6titbef man biefe ©ammaftonett mit htm 
iq (VL lO ati9f9e6ettett fünibindt f&v coC ^'', fo er^&tt 

^ - . ^*^ cof. /i (p*" TT X»^— > cof. X ©'• . 

«Mm: 2±~i Ti-^^ 7— r • Sto 

n* ^- X* a fin. X ^ 

^ =;: o mttf itoc^ -— ? <^(d^iO0ett (berbeiu — S)a ettte 
^ . a X* 

«} S){er(ii 9al ^«t leitfee ci» cj m im Sali ^ = i ltt> in^f 
beiM Steige/ tfit^tittt. 



[ 



ietfibt $otett} btg GHtttd in &f(nnft anfitliftt «>irb/ fb 
flteft att^ jener ©ummattott für setabe rnp^ fplgetiber 

^a|:,2 ± -5 -i^ = ± j:- 21, , 

n* — Ä* a £ A /nr 

gnr ^S^ere tpoteitjen öoit n* — X* mtim bit @iimmen 
Durc^ fortsefeffte S^iferentiattonen flefunbem 

4) Sie gtet^en in (X.) (afett fTc^ anf 4^nlt^e ^ti(t 
allgemeiner befracktem & ifl ttemtic^ 

• * r 

• (a/1^— i)**-"» ♦ coC (an — i ) (p 
^ - (an— O^^X* 

^ (^n— O^g-' ^(p» ^^ (an — i)«g+» 
- ^-(a/2— ,)«— A* i^a ~<aii— I)»— X* 

+ &c. Sinn ifi für jebe< ttttserabe ;/ > 

2 ±-i. -T^— , = -T—^ Sttfo Wrb jene 

■ (an— ri)^ — X*' . ^Xw 
' 4C01. 

'TrX^g-V X*<p* X*(p* . \ 

^ (Stimmer: { » — 1 — ' ^^i 

^K*n\ 1 ♦a i^»4 / 

4 col. — 

a 

t: ♦ cof, X <p — Aommt in bem aOdemeineti 

4 COi. -:— 

a 

©liebe ber Öiei^e flatt cof. (a n — i ) <p, jebwebe r*« , 
$»ten) biefed eofktn« Dor, fo toirb in bit @ttmme eben# 
biefelbe potent wn cof. X (p aefelt. 



5) 9M «M^e VkiH cr^t ma 

(^n — i)»f fin. Can — i)<p icX-f^ 

2± 7 r^ 5-5 = -— liii,X<p 

(^n — i)* — A* Xtt 

4 coL — 

a 

gSr fttie nnitrabt potent t>ott fin. (2 /z — i ) (p temmt 
in bit ©nittttte eben btefe potent tbtt fin. A ^; aber fSr 

^, (2/2— 1)^^-1. f.(2/l—l)(B^ 

= — ' '• . co£ A (p^ gar ^J^ere $oteti)ett be« 

-Air 
4 coL — 

fUtnntti finben ft(( bte ©ommett bnrc^ fDteber^otte ^tffe» « 
reitciatioiieit/ A oM Dltrdnberlii^ aageitomiiieit* 

XII. ^ortfelung. 

i) Site in (XL x) iu>ra»<sefe^te @ummatton: 

2 ± -r TS = @ = ""7 — ; — beruhet ottf fbfgeiif 

n* — A'* a nn. A tf 

ben.®rflttbefi: für g = toitb, burcj Befffffu^S be« 
<)t(abtatif(^n gactori irt ^toeen einfache/ 

© n -— ( 2 ± -■ — 2 ± -7— y 35iefe einfachen 



f!litif)m laffen f!c^ leicht in ;^ntesra(e auflSfeti/ unb fo er# 

ptman@ = -— ^+— f,^^ f -'— , 

. 1^ A^ - a A ■ I + X 

ba8 Sttteöralfo genommen, bap e« fär x r: o wrfc^föte/ 
bet, nnb bann x — i gefegt wirb, gjanif! in biefeai 



47 

©itiiie Ut 8Ber0 M SfntegwW *) ^ ^ ; olfo 

ttirb @ ~ — + 



'» 



^) Sfit jebei ganje W^te j" ergibt |?(^ t)ttr(^S){<» 
•+ K^B-^ . n^ + — -; — — , gjtttt tfl[ immer 

/2* — Ä* 

X + /? » »?* = o , ottf er für /72 = o, ba tiefe &nmmt 
zzimxb, SDarau« folgt : 2± 



K2KIK7F aK^y afin.Ä7r ^\ 

' ' •) ©lefe 5«tc0rat(o» ^at «uCer }Ufiß t» De» Mifcell. Berolin. : ' 

T. VII. p.ia9 u. f. ». ge(cj)Pt: uitb nacl^del^enbd «be» Ocnftlfte» " 

®ewc« mUtWt in Den Nov. Commtm- Petrop. T. XIX. 

»n^n l^it Aa.Pctrop,p. i. CI7S0. &^ntlidb t# m in bicfe« - - 

«tcHeit ttttterfu*te Stttegrat zzC ^'"""^"^^°^'"""^^'^^/ 

em AI«» «5er y " — *, fo erNit h^ ^numi im1tm eSeif 
biefcl^e attgemciiiw gprm. 

^ ♦•; ©tcfe eummatwtt erw<tS «uler m >ctt Opufc. Analyt. T.IL 
p. 190 &c. CPetrop.. 17«;). & MUnt ^ M^9 mti Je/ 

^ fon^erö »erfaOreti«/ twiKcewDme Sunimen iiiient>H<#€p «er/ - 

|>eÄ itt fttiben, mo^ mit bemienigfii mi^n »tWi^Üit h^t, wo/ 
*ttr* er jitcr^ We eummen bei? ntipwUn Kei&e» entbedFte 
Ci. O. ®«( iiemli* @mi?fFc ttnt^ «pfwuiff« t^urtft iprobircte 
. m ttwenMic^ »ielen Sottore« m bÄrdcUen lÄffcn, fo lerfiOt 
er 'Snmi^n^n, in mclcft«» i«tte M ^mnn utUmm^n, in un^ 
ewbU* »ide einfache $^rtlal»«r,il*e, SJlcß€ic6t HnnUman \ 

ttP* iwrifci«, 06 imi »majre»/ Pcffcn 9tt(^t^{ffit für «Ige* \ 



coC n (D 
3 ) Sltt« ( I ) fi^flt 2 + TZIx^ ' ü6ereittffimm^nD 

mit ber fämait in <XI. 4^)* ®e(t man tor (p / 'n-^(fyi 
fo oerbftt a((e Seic^m ttt btt dtei^ nedatiD, unb man 
_ cof. /z (& I *co£A(7r — 0) 

12* — A.* ' äX^ "ZKbn.hit 



Itaifc^e Sun^ttotteti tmb eine irtitKt^e 3aM t^ott ^aeloren ermiV 
fett tft C&^Pner6 ^litAlTf. ^ UncnM. $. J47 jc,)/ «uf tMiifc««/ 
bcnte Suncttonett unb ttitcttb(t(6< 9letben{$(ttiMcFe tu ge^ii^f^ 
üer ed^itfe angetoanbt werbe. Seni? attc^ im SihUt eilte 
tf^nfcenbettte Sttnctten «otfommt, »te im Sleuner, »0 alfD in 
f^epbeti bte S>iirfe»f{on ttnettMicfi ifl, üeftebt €n(er fe(b#/ baf 
ba^ S^evfabrett itic^t mit Gicbetbcit finne gebraitcbt »erbeut 
bep dleibett/ bie er bp(9 aucfe in btefem Safle babitrcb Tummirt 
iatp Mt er ben ^weifeC fo tu Mett/ baf er in befonbcm 
^in^u bte gitcj^tidfeit bce fSitfuitM no<# aul onbern ®riinben 
letgt — Snbeifen ancb biefe ^etracbtungen bepfeite d^U^U 
Jbkibt bocO/ ttie el miif fc^etntv bie anmmt^ ^etfiobe, aU 
^ummati>n<xt0{etbobe, inbirect, weil bie Gummen angenom^ 
nm, uttb barauj Vh fK^i^tn erft gebtlbet »erben; mb bann 
)»arttctt(or, »eil fie nur gerabe bep fclcben dCetben/ in beren 
Summen ®inttife unb^^oftnttfTe aU 9lenner mUmm^n, branob^ 
bar fe9n fctnn. — S)ed»e0en labe icb micb b^p %t9tnwixtifzt 
tlhterrnc^ttng «ine^ «nbern fßerfübten^ p^bmt, »a« Httt bet 
Dorbergebenben ^arjleünng^art: genauer lufamenbindt ^nÄ 
fcbteu mir e< nicbt überffufig / einige anbere 6ummationen/. 
»e($e O^uler auf biz angeieigte tSSeife gefunben bat/ mi an/ 
h^xn (Brunben abiuleiten. Sjjeilhn« — fo aucö bicr — leigt 
ftcb beo 6ii$en, bte auf einem abgelegenen Nebenwege gefun^ 
ben »orben finb/ b<{f iW ttnmrucbung cM aUgemeinern 
©rüttben aucb aOgemeinere KeruUftte gibt. 60 finbet mati 
}. $. bie Summen oucb fAr ungerabe u»b oerneinte (^pp^nm 
ten C na* 4- 'ttnb^)/ auf »elcfte i^nH Serfabren uumitteibar 
fuf) nicbt erfirecft: obgleicb Sinltv, burcb einen SlecOnung«^ 
fcl)Ier «erleitet/ baffelbe Mtb auf »ngerabe e;?i»onenten ange« 
»cnbet W^ 
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^ == o f)f8t bMMi 2 



I 



n« — Ä» , a A« 

- ■ « 

. a A ♦ tang. Av 
in ( i ) bnt^ Sfntegrafe «»«{»rilcft, fo «rgieJt ^c^ 
- (x*"~» -^ar— *) d a? w 

1 — a? a Ä tang. Ä -jr '^ 

M 3«tt8raM t>ott 4r = o 6i« ar ~ i genommen *)» 

4) Sät wngerÄÖe eyponenteft im Sd^rer l&$t f(^ 

± "i — r^ «M fo »ie in (a) «tt|l6fett: mi fo fol« 

bie <^umme ber unenMic^en Steige filr biefe^ 0%« 
,wein« ©lieD = 2±/i*«^ — J-fX* 2 + /iag — f 

. + ..♦♦ + X**~42. + n + xa«~»,2 + — ?L . 

£)iefe ^rtiaf » @nmmett («ffen ftc^/ .iiig onf bit ie^te't 
bequem inrc^ Die SSernoaKifi^^en 3a^Ien onlbrarfen. S< 
if! neraJic^ **) fflr jeftetf öngeraix- a r — . i , 

2 ± n » ' ~ I •= ± ^L_Z::i.) 51 ^^ wen« 81 « bie rt« 

"1&erttOttaif(IJ( 3af)I fcebettfet 2)aä o6«re Seichen gfft für 
ein ungerabe«, bai mute für ein geroDe« n 2(ifo fommt 

, ti nur no^ auf 2 +^^-— — an* SDur* Scrfdfc 

inns finbct ft($ bo^ boppelre »iefer @ttmme 

♦3 »tefe 3»te0rattOtt Ht «uler awcji JefonNr« «»iefett Cl c* 

. ♦*; inftit; cnic. Diff, p. II. p, 301. ©ergl mm srxv, 

.2) 



so 

«eil* fBittiiX=-/t90f ttttbf gattieS^tti^nt^tt 

9 
m<]Reti,p dtte netttere o» ;/ fo laft M ^«< Sntesral aiM 
dc6nt '^). & fittbct f{i( nemitc^/ »äio man ixt 9Iec^ttttii6 

«eitrig Wrt nnt> äbt&t», - ^ "^ il^ *°^' ^ 

(coC (in l) TTX 
1 + — J 

mbtp S (tote bM^er) ettte ettblic^e @itmme attbetttef/ 
nettitti^ bie @iimnie aCTer ^ert^e ber ndc^ bem Seii^eii 
gefi^riebeiieit ©riSfen, ^ier boit n — i bi« n zr y ge* 
ttommett **)♦ 

5) §dr ttegatibe e^rpotieitrett bei 3^i{^^' 8i(( ^<^'' 
fel^e SJerfa^retu e« tpirb ttemlt^ bttrc^ Serfaaung: 

r- — - —,...— ——— {mwn man ft(^ 

nen, bu man 9»r^er ii9(^ «efcratt(Qen mitf, »n^eben fUb 
«Ott ftlb#. 

^•) 9la(J leulerit ift fix «»gerabt •»/ zz -^ — 1 — -r"~ 

mlii&t $(n0abe 90» 5et im S:cirt sAüiUd^ «erfd^tebcn tfl. IDof 
fte nt4t Die nd^tigefep, erbettl Mo» baiau^/ toeti fon# Mefe 
eumme mit i)et füf Un uiMW^^nhiB ^fra^eR, Qr^enentet 
f iiietU9 fein müf le. ^on mtrb ober att(b ten ®rttti^ M 9e^ 
febett« mit miftger »afmertramfeit ettttectett. 60 ert^alten 
AU(6 tie »araul aii^Uitetui Solgtrirngtii mi %m Mint 



M^ iUtim^n f<^M, mnn manbit 4i60e)osetie Steigt 
a» eilte Qtom^uif^t fummiri )» tdnn flnb 2 + — . ; 

^""Tz fAi^ jebe< gerate am Mi IUI) Utmnt, itnb 

# , 

«tt« pttbet matt olfo an^ 2 + —- — ; 

2; - ' ' / ^ TTT J öletcjetroetre ergeben ffcb »araüi 

bte Önmmett biefer 9Iei(>en^ toenn im S^^I^^^ cof n (^ 
ober eine jebiDebe $oteni baDon Dorfommt« ^ g^r dtei^en 
Don Ginnffen erb&tt man bnr(^ biefe< SSerfabteit ' 
<fin, n<p , 

/zim 9}enner eine nngerabe 3a^( fepn mnf« @ottf{ Mft 
f(b för forcbe «yponenien S ± _ y^-^ — -^ 
Hiebt Angeben/ außer mann ^=1/ in melcbem ^alTe 

biefe enmme r= —^-- + f. — ^ 

»irb J ba« 3ntedral ifl mit bem in < 4 ) eineriep» 

6) aSenn im JÄenner (Tau n^ — h} , n^ + fi^ 
wthmmtf fo febt man Ä = /i V — i , nnb gebrancbt 
(taitber ©inuffe nnb Coffnuffe ibre imaginäre 9luibt&tß 
fnngen burcb SyP^nential« @r5f en : babep ^tUn f{(^ bie 
tinmSgHcben ®r(fen bnrc^ ^it^tflon anfr ^füatff biefer 

5) 3 



s» - 

A^f coL n <P 



i8orf($rift (Inbet Hi^ imn a^eprpiel 2 + 



«-+/** 



- + ^ -^ i- ^, fl>o6c9 ba« obere 

3et((ett sUt/ »eim j" eme nngerabe 3^^! ift;' fon# Kitt 
»a< itiuere* 

7) iSatii matt bte Orfiitbe be< fett^eriten S^erfa^ 

rettS im aOgemetnett fl6eriie^t^ fo tDürl> ma« 6all> 6emer^ 

feti/ M ft^ bafefbc ttoc^ »etter erfhrecfe* (E< feplf 

eine sanje/ rationette nnb {toar gerade Function beS 

3nbe]r n, b. i* eine fofc^e/ «efi^e irar gerobe $otettieit 

kott n eai^ft, fo loirb tit ber Oleii^tiits N :=t o einer 

bejahten iSurjel +^/ bte s(rt<^e oentetnte — X, einer 

itnm6s(tc^en + iiV 1, bit onbere — /* v — i ent? 

i)}re(^en. S>ie $actoren ber Function 2^ gnb btmna^ 

unter ben {foep formen : n^ — K^, n^+fi^, begriffen: 

im Sau gUicber SSBurteln fSnnen^anc^ jebmebe ^otenjen 

biefer @r$fen/ fär K ober fizzo, onj( ^^ofenien oon 

n, ober nnr iitabt, oorfommen. 9htn fep ilf an<^ eine 

M 
gerabe Snnction Mn n, baf a(fo — . <i^^ ^^^ f^I^ S^' 

iv 

broc^ene Snnctfon t>or(leae: fo tt>irb gc^ biefe in a^rficb^ 

21 «5 
ton ber gorm: — — , nnb — attflifen tojfen^ 

totnn bte S)inienfton in M Heiner ifi oU bie ixt N: tu 
ioä^nterma^en fjnnen aoc^ bnrc^ biefe Serfifinns $o# 
fenjen tinti folcben quabratifc^en %actovi, ober gerate 
^Jotenjen oon n in bie 92enner ber ^arttafbrAcbe timmtn^ 
X}mit birfeit^erism S^ctrac^tnngen oerbnnben/ ergibt 



•53, 

fl($ aJfgemeitt, n>ie nac^ffe^enbe ©ummeti : 2 ±— ;* 

M M M ' 

2 — ; 2 i — coÜ n (p; 2 — cof. /i (p; gefttoOeti 

»erben ßitneri* 3(1 bie ©imettjlon t)oti /i in itf grSf er 

aU m i^^ fo (dßt fi($ burc^ S>it>ifiott ettte ganje Suncrion 

9t aftfottbertt/ Die skic^ifadd ttttr gerabe ^otenjeit bon'n^ 

ttttb ittle|t bie o^e ot^er eine 6eftdnbi0e (StrSße C ent^attett 

toirb^ STn^bem t>oVl^erde^nben (IX. x«) ift bifattne^ 

C • ^ 
M 2 + 91 =: — fei^n »erbe: e6en biefer 8(tt«briKf flift 

a . . • . 

«ttc^ für 2 + 91 . cof. /i <p; aber 2 9? »irb ttnenbli*. 

— »■ SBenn »on'ben be^ben ^nnctionen ikf «nb JST, bie. 

dne lutserabe iff^ fo ersiebe ft(^ 4ttf 4$nli(^e SBetl» 

ikf * iJf 

2± — .fin/n(P; 2— ♦fin. n (p. — ^fe 2^e(llt 

jN ^ ' N - • 

tat t>tefer 23etrad^tungen flieft enbHc^ baranä bie 
aÜQtmtincSnmmmon atter nnenblii^eo 9vei^en/ mi^ 
steteren ober abme($fe{nben Seic^n/ beren aOgenteineS 
@(teb bttr($ (p /z; (ßn^ co£ /z (p; \^ /z « fin. a (p ani^ 
sebtticft toirb: menn (P n . irgenb eine alsebraifc^e ratio^ 
nette getAOe Function t)on /z; %^ n unc unQCVC^t>c Dor^- 
fleOt» 92tmnit man noc& bain, »a< in (VL) unb (VII.) 
tft defast »orbett/ fo er^eOt/ bof in bem itoepten Siu&i 
brucfe/ (ifttt cof. n <p, jebmebe gante Sonction beö €o^ 
ftnuj/ ober eine ganje gerabe Function t^on &n.n<f>, in 
bem bvitun fUuibtmft eine eben folc^e nngerabe ^uncüott 
t)orfommen (Jnne* ^an bemerk kit^t, toie bte reci^ 
ptoU Steigen bpn bin geraben ^otenjen, ber oatürficlien 
Saldiert nnb biejenisen Steigen , »e((^e Jc^ t>or(^ nac^ 



2^ 



54 ^ ' ' ■ 

(Citlent M^tfi^tt ^Ot, nnttt fetter idigemeittett %pm 
aU etttiettte %iUt 6esriffcii flnt>. 

8) €Nti ^tefel^isett @f(l4fe (affett H^ apfirttt^etf/ 
Hl» ^ie ttt (XL 4«) ottsefattgetieit ^etrac^tnitgett ^r ttit^ 
derabe So^tett/ {tl üfyttt Qtifttn SlOsemein^eit |tt er^efteti» 

3««if fSf dcit (iNf«(((f<tt Satt i({ ^ ± 7 ■■ ;,■■-":■; 

V 2/1 — i+X 5tn~i— V 

^ieft i^ep @niiimett lafieti f{(( iDie^ertim tu Sftttesrale 

attflSreti/ itiit) fp erlitt matt 6 s ^f. — 



«* 






• t % '< 



4Co£ 

matt em&^ttteit @itttte getiontmen) Stammt in bem alb 
Setiieineit 0Hebe f!att s n — i / eitle unserabe $oteii} 
babon bor/ mit bem €}rponetiteti ;/ fo toirb ber 3^fer 
be< ^nibvndi ber ©nmme ttoi^ mit A.f*^x tiraltiDlidrt* 
S^eriteittte f ^otietiten »erbeir toie in ( 5) be^aiibelt. @o 
ersiebt flc^ toie in (7) bie alleemeitie ©itmmation oller 
Stti^tn mit obmec^felnbett Seilten/ beren aOgemeine^Heber 
tm^+yp.Can — i); +^p(2/2 — i).coC(ä/2-^i)<P; 
+ <p(^/2-Ti)*fin* (an— i) ^, bargefieat «»erben: 
ii^enn (p nnb \^ eben bie ^ebentungen ^attn n>ie in (7); 
bnrc^ (p eine gerabe/ burc^ \^ eine ungerabe Snnftit>n/ 
0anie ober gebrochene/ wn^n-^i btitii^ntt toirb *). 

*) ei »eeilebt ft<b baf eine deleec^iie Sttnetttii bimit ungerabe 
iii^enn Bi^Ux unD 9^eniter m Nefer {^ütfic^t undlet^arttg 
fiiif/ (» i* ^?); mf mt ungerAte; bn iitt{)ere ein? $ na^e 



XlIL Sttfal t)oit emideit «ntwtt a^nHt^w 
Steigen, • 

i) ttitter Me Steigen, »>ereii ©iimme« Äulec b««^ 
6ie itt t)er Söiwerfaitg i« (XU. a.) «wa^e SBe^o^e 
^(fitiibett^t/ d(^irtfoIdenb(t 

jiT'^ - (Ä^a)» — /*» (^ + a)* — /** 

Cidcntlii^ <(l W<f< steige tittt fßnbinbim »»•<« ««b««/ 
»«l(^ »enett »or^iit 6«fr<i<^men «^iiKiä^ flnb: >« eiiKii 

(A -j- an; — f* 

„ '„ ' " (itttmtbn «Oll o 4» 8««^net). 

(X— an)" — >' 

®o l«f t gc^ ^i«r 9W<^foM l»«« i>M«e fßttfa^ttt btt 3»» 
fdauns ttitb Sntegratieti «nftrittge». €« «ntjle^en »ier 
^attialrci^tti, 6er?» im borc^ ci»S«t<flrflt mi«P^ 

, i^ ^(«*-i — «-« + ») ^» 
■ + — f. ' ' ' " — IE ■ * 

tttttit ptt Äürje «»«gett X + /» = «^X^ft = ß 9tfe|t 

'Stttirtion i#. »«t <6«flR«riffif<*« UuttrfdJUb iwif*«« >tefeit 
»tvften «rt«« »0« S«a<tiMie« >««(>«« .b«MUf, fcof bje »»» Jwt 
ein«« «rt jtw» ®trtl) «i*t mMm, mm »or + ** — * 
«tfejt Wirt, l)i« »Ott tet im»«« «it ««>«»» *l««« «»*«««» 
tefeettn SS^ntft Aitnt(»tneii. ' 

SD 4 • 



J 



5« 

«NTb^ ftfiittKt IM» bic'^kutiailAr^^fBmN Mefirr3«ft» 
Srate/ tote #e ui (XH. 3.) ongcsebc» (inb *)/ fb »ir» 

^i-^i — I cot. cot. — j 

IC fin. fc ir 

*" a /4 * co£ /i/ir — cod A » * 
S)tefefiS(o<i>nicfv mit ftiinier!Beriiibfnifit/ ^ ^x^tt 
MSeQ^mmeit^ Mb barait</ t>triiitttef|l bc< angeicigfiit 
SJerfa^roi«^ bie Std^e flebUbet» 

^) 9(ttf ^6tilt(^e SBrifc fiabet man bte @mime {eiur 
Qlet^/ toenii btr Silier %er 6Uieber nac( berCrbnottg 

A; A — ' s; A + ^'» 0* f* ^« f^^/ A^miic^ immer bte 
0r6fett^ t^ott bcrett Onabrat in ben Sleltttem /i.^ «bge« 
iogen nrirb. S)ie .@nmme.ber fo entfie^enben {Ret^e ifi 
^ -TT (in. Ä TT " N 

3) Unferflic&t^mait X^xt ©rflnbe biefe« SJerfo^ren« 
ft^^et/ fo \t\%i f\4f t>a§ ftct ba^Me ancft atif ben ^alT 
erjlrtrfe, »enn in ben 9teif;en (0(2) bon A flatt Der 
Seraben "B^^fjkn, bie natdrlt^en Bt)^(en n^c^ ber Crbnung 
O60e)osen merben/ fbnjl aber bte Seiften unberinberc 
6Ictfren« Unter biefer @ef{alt ftnbet ft(t^ bte ©nmme ber 

Öieifie in ( I ) , = — (cot. ß ^ — cot. «'tt ) ; ber in 
(a) :::= — (cot. ^ 1;. -V cot. a tt). Sa« 2Jerfa&ren 

'; ^te ^etttvarttdett 3ntegraU (äffen ftc6ifemTi(((et(&ta«f (AI 
bärtige mücfinnfen/ loenn man ^r "";;;;;;/ f^Qf, 



4) S)ie @r6fett/ »elc^e iep ber ftt (2) bettac^men 
Ütet^e bie 3^&i^f ondmacf^en/ ffinnen auc^ in iicARwm 
sebrac^t toerbetf : Dann ergtebt ftc^ bie ^txmmc ejtier 

^ ^ _ . " 'T (i — conifTr) Aar 

folcje» SRei^e = — ♦ —7: tt— ♦ c.ot. — ♦ 

2 fl COL fJt'lf -^ cot X -TT a 

Unter biefer @eftaft (dft f{(^ otic^ bte Steige in (3) 
fummiren^ 

5) Slei^ett, bereit oflöemeine« 0jf!eb jum SÄ^ler i 
^at, ium Stenner ein $rcibnct and quabrattfc^en ^<icto^ 
ren t>on ber gorm (/i + a)* , »0 « eine ganje 3a^I i|f^ 
laffen fii^, bur* eben biefe« fSerfo^ren^ ber SerfÄffung, 
auf bie fc^on in (III.) unterfuc^te» JRei^en ittrilcffil^ren* 
So fep nem(i(^ batf alTgemeine ^(ieb . ' 



= isr, 



fo er^dlt mwx burc^ S(ttfI6f^n9 in >partia( ^ i&rüc^e / . 

XT 5t ^ SB . € : ^ 2) ^ , 

S)ie @ttmmeir ber (ludbrotifc^en kniete f6nnen mi (lÜ.) 
genommen tberben; ej ifi nemlti^ für jebed ganje %, 



®r6f e bie enblic^e ©nmme i + — t &€. + —r Us 

beutet Z)ie @nmmen ber einfachen S^riic^e »erben un^ 
cnblic^/ unb mit(;in auc^ % Nftomn nic^t S) ^ '-<- $5 

«> 5 



^ 



wirbt bdtm ^ 9^ taS tiiieiibl{c(f auf; 6e9 ttu Aftrigett 
Sactoreo Mrb imr €iiMi<(fett trr Summe eine A^nlt^e 
Sebtiitittis erfr?brrt» * Gtnt aber Me SeicM ^<r 9(teber ^ 

in bet gtei^e abfloe<(fe(iib/ fb t|l 2 ± - =: log. a: JDnnt^* 

bjefeii £oiiartf^mett tift fl^ fller^ait]»f / fir jebe< satn« 

«/ Z+ —1, .ottJbrAcfeir. Bnsleic^ tt^t, baf itn 

3i^(er be< aff$emeitteit 6Iteb< 2^ ffat^i, febe daiiie 
^ttttcftptt be< ^fnbejr n MrFommeti f ioite* 2)tefe^ t({ bte ^ 
opgemeitifie 2)ar(ieattnsiarf be< $rpb(em<t 2>te ß»ectcte 
9(u(l5rntt9 berinberf (lc( tiac^ berSefc^afett^t berS^^ier 
81/ ^. ttt f» ib* bbo ben ^farttalbrflc^ett/ nnb ber saute» 
3a^eti Qf,, ß !!• f. Ib./ n>eli(e in ben ^actoren M 9}»^ 
iter0 befinbliijft finb: \€at ^Anaen ium ^eU bon bem 3^^ 
ler bei attaemetnen 0(ieb</ inm^^eü ton ben nnraenann^ 
ten 3A^i^<^ a^* ®^ f<tnn fL^, anc^ be^ Steigen mit ab^ 
foec^feUtben 3^i<$en^/ in mannen ^dden bcr losarttOmifi^e 
S^eil anfl^eben : ober 6e9 Steigen mie gfeit^en "^ti^ttii 
ba# Uitenbltc^e^ tote fc^on i(l ermä^^ne toorben. Utft bo^ 
^on ein Sebfpiel jn geben/ fo ftabct |t(t^ fflr itoeen Sacto# 

rw im SRenner/ S -tt tt = 7 • S. — 

<jf* I i 

+ — r — -T ^ S. — •/ in loelc^em 9ta«brttcfe b|e 
3 Ä* et* n* 

♦ 

boret S ansebeitfeeen enblic^en kommen bon n =^ i h\i 
n ^ » genommen toerben. S6eit biefe Steige mit ab^ 

I /tt* 1 \ 

»ed^fetobengetd^en ^at jnr ©nmme : — ( S i — ) 



$9 

z" t 

'^ — S ± --/ »eitrt ^ um gwbe gai^I ijlt medett ber 
tvWi^n ^ummetr Vtt ^^» bafeI6e» ^ aber « eine 
««iewbe 3«W fo »irb 2 ± — ^j^, = ^ . S ±1 

— ^r a log, 3t •-=- S ±-^y -&ier ^ebt flc| «Ifo ber* 

jeni^e 2^f« auf, ml^& t>pn ber AttÄbrawr be$ Ärrife« 
<i6^ättgt: aber bei* Iogartt^m;f((|e $^eU bleibt dbris» ^är 
cftte beitebise ^nia^ ^ m wn qttabraitifc^ert ^actoreti iiti 

SReititer i« 2 ., ; ■' !' ; ■ ■ ^. - . --r-^ — r- 

=: (2t + as + ^ + a + . /O ^ — 5s . s ~ 

ß* 7^ Ö6 ß 

-^ Z> • S — - — &ci ^), »enn Ut 34^(er ber burA bie 

, 7 

Serf^Kttttd beä affsemetnen^Iiebd etttfpntt0etibeit quabra« 
tif(ften 5Parrtal*35rfi(be =; %, 55/ €, © u^f.tt>^/ ber 
einfai^ett Srtfc^e gdbl^^^- =^ -^/ -5> C/ X> H» f» »» finh. 
£>a^ep liest biefe 93etracbttttts i»m0rttnbe; bie Sanier 
n>erben babnrcb beflimmt/ baf maii aVe Sräcbr auf bett 
9emeittr(&aft(l($en Slenrter brjtidf/ , toobep bann ber ^f 



*) Unter s ^ i^erfebeieb Wtf ber bilberigen %eiei(bittt«td<drt 
sentit/ bU enbltcbe.Sttmtne ber irttAbratif^ett Sräcbe i + ^ 



b 



mtinf^fttU^i 3^ltt btm bti dUitmtünn &iithi glet^ett 

nmf« &> wixb ber Coeffictnit der 3 m — i^^" 9otei^ 

Mit 12, zzA + -B -h C + D + &c. z= o, foeU bicfe 

,. $oceni fe^(t» 2)^ f^t immer t)a< UitenMii^e/ toa< 

itt 2 — , 2 II« t »./ |ti Kcgeii fc&eittf/ loeg* 

2>tefe !5etrac^tiitt0 erfhrecfc (ic^ n^c^ »etter/ «nb ieint 
Utt^anpt, baf btt an0efle6ene ^nibtud btt Gnmme 
ün^ bann itlte, mnn im 3^^(er bti aOgemeittett &iitbtf 
flatt I / irgetib ritte ganje ^ttitcttoti tott n borfommt, 
beren ^tmettgoit leenigltettj nm 2 seriitser i^, ali bie 
ta 32etttierä. SSie für jebeti befottSem %aü btt (Stiftn 
S(; i5 luf« to. A, B n. feiD. defmtbett tDerbeti^ bebarf 
^ier feiner tt>eiterit^ttttbi(f (uttg. — Setraf^tet matt eben 
fo((^e 9let^ett mit abmec^felnbett Seichen/ fo berSnbert 
fii^ ber SittM^ticf ber ©umrne f>oriflg{i(^ itac^ ^Beft^afeti« 
fitit ber 3<t^(ett (x,, ß, yn.U to*: ftnb bt'efe aUt^ttait, 
fo iiUt btt fogarit^mifi^e Zfytil toeg, uttb bie ©ttmme 

TT* 1 

loirb r: (31 + 95 + € + &c.) SB ♦ S ± — 

— €.S+4~&c. — Ä.S±-~ C. S±4 

ß et ß 

— &c.:. ftnb <i§er unter ben 3af;Ien ungerabe, fo befiehl 
bte @ttmme ani 3 $^ei(en/ einem alitivaift^tn, einem 

'{toepten tt)e(((er log. a, nnb einem brieten/ loetc^er tt^ 
^ enthält; biefrr Dritte fann nad^ 95ef($afen&eft ber girier 
8<, ^/ £ • • / atic^ toesfaOem — aSerben flatr ber tta» 
Idrlicf^en S^^Ien/ bie ungeraben betrachtet/ ba$ a(fo (tatt 
n, an — i gefc^rieben toirb, ober noc^ oflgemeintr 
fn^gf fb laflen P(;^ 4^nlic^e©(^liljreanbrin8en/ ttnb 



6t 



feptt, hat !Berf<i^ren im affsemeirteit batin^tUth, ba bte 
ttnfiftfoitg «er einzelnen ^dtte leU^t barau« a^seleitef 
»erten fotrn *)• 

^ 

6) 93er6titi>et matt folc^e fRti^en, tt>ie ttt (5) untere 
fttc^e tDorbett fini, mit Siti^m wn Coftou^ett/ fo ifl auf 
bm erfieit '^Itcf f{(^t6at/ ba$ Die S&Sgett ttic^t/ tDie ftiu 
^tXf ttac^ SStelfac^en Der natdritcfteti 3<)^Ieu fortfc^reiten 

^ Cof. 72® 

fStinen^ ©^ fatttt »♦ S. 2 ♦ 7 t-t tiii^t ottsegebeti 

iDerbett* 2>ie artt^mettrc^e ^Jroflreffioit )tt ^rforfc^en/ na^ 

iDelc^er bte $5f0eit fortge^eit mfiffen^ bamie bte®umme 

"^ber Siet^ett ftc^ attgebett laffe/ boiu biettt folfleitbed; SOtati 

brücf e ben /zun ^^iiett attdemettt burc^ {a n + b)(p auf, 

coC{a n+b)^ 



fo ioirb fülr {toeen ^actorett im SJetttter 2! < 



/z^(n + a) 



2 



I cof. {an + b)(p tx cpf. (ö /2 + 3) (p 
a* n* «^ - n 

I " coC C^ + ^ n) (p a cof. {a + bn)<p . 
.«+• ^ ♦ 2 — - — - .« }- — . 2 -« — = 4 

£)ie Steige n^lc^e aui bem brittett 3(it9brttcf etief)>rittdt/ 
flebettfe matt fi(^ rAcftDSrr« fortflefelf/ itnb t)er(itibe fie 
mie ber «rffett €IeiOe/ baf biejettigett ^lieber ttt fiepbett/ 
i»e(^e ettterfe^ S^etttter (abett, ytfammettgettpmmett toer^ 
Un, fo toirb f{<('bie Summe ber (e^bett neretttt^teti 

*3 Zanien (ttl (eg Mathematicd Memoirs. London i7Sa N. IV. 
of the fums of feries) \^qx eini§eS(iKe M %^^^mlxti%^x^ 9r^ 
Memi enmiddt/ bittet ein ottfrereiS^erfal^m/ tvff^ f(6on für 
tiefe itemiid^ t^erwicfeU nnrb, vn» vM^i w\^\ eitie aBgemeint 



iM^, «itf bm «ot^€rsc^t€0/ Ufimmm laffte/ mm 
a mb t f6 tfwtl^ti mnbm, ba$ coC it n + a)<p 
+ co£ (6 n — ia + a) (p ffiU^ mtbt m i co£ n -p. 

(*~ Ää\ Ä OL 

Än + Ä— — j(p.co£ — (pj' . 

b A 
jcttc Skbiasitttg fintef idfo floft, «)€ttii 12 =: — i(f. $Ar. 

tiefen 9Bert^ t>ott « ifl aui^ bte Bummi ber ftepben an« 
»ertt/ aui btn etofac^n fbt&^ itbüttttn ffUilfytn, auf 
^ttfti^e 9Betfe {ofaiiiiiteitdettomineii/ bttannt: trit mm 
btc^tfle^, tpentt man bieJDtfcreni htt ^ofUmfft Mm| 
ein ^Mua ani ©innffen bor^etft. S)a6e9 mitb bit in' 

(II. n.) ermiefene ©nmmatton: 2 = 

n 5 

{ttm drnnb^e geregt* -^ jtommen ftrep (\nMtaüf^ $af» 
toren im Stenner Mr> fo lifl fii^ 6ie ©nmrne anheben/ 

t^enjt ß n a «, unb a zz — i(f. SD<^« ^erfa^retr 

^immt mit bem nur enmitfeften ibatin, mit btm tfnter^ 
fc^iebe/ bd$ ^ter bre^ Coftonfe mit i^ren ani bem tor^ 
^erge^enben leicht }tt 6e(Hmmenben Coefftcienien in ein 
^robiict sebrad^i «»erben mAffen/ bcfien einer ^actot n 
ni^t iM^U, btt anbere aber ^ cot. fn (ß ift, »0/ 
eine Conftante bebeulet« 9Ieiften bon me^r Sactoren im 
Renner be< A00emeinen0(ieb</ mit abmec^feffkben-Sei^ 
^tn, aifc^ tt^o f{att be< elften Sactori n, an — i flber^ 
^Mpt g.n+A wttommt, nierben nat^ eben ben ®rttnb^ 
fS|en b^^anbelt. ^ mn9 mic^ ^ter begnügen/ bie 
0rdnbi^ be« 2Jerfar>ren< im ülfgemclnen bdrgejlellt }tt 



^6ett, ba bie ftitiDicHttiiii bcr eitt{elneii S«ffe für sisent» 
loariide ©i^rift |ii mitliuftii (m f^tit^ 

XIV. tle^rsang j« t>er «4<l^flfofd<«ftett Uti^ 

I y S>er @attd ber btj^erisiti 9bmmbwi$m bon ge^ 
ffttmaniger 3}}et^pbe, mar biefer* Sburc^ 9(u(lifttit8 ber 
Cofiitttfe iittb ©ihttffe ijR %e tttteiibU((c ^todrefiioneti/ 
«»nrbett bie Steigen/ Doti bjercit @itmtneti bie Siebe mar/ 
iit ottbere Dertoatibelt/ meiere na^ fjoteitien bei ^ogetit 
ij^ forese^ett. S>te CoejTtcietttetti» Steigert bi^er ^otetiiett 
iDaren fi^ 6ef(^affett/ baf i^re ®itmirten fflr ^S^ere €n>o^ 
ttettten terfc^mittbeit/ ober^ mit bett ^oteoiett feI6f{/ att« 
bere 6ef anttte 9tet^en btlben. S^ort erb4(t matt fbgleii^ 
eitteit enblic^eit tUnibxnd, ^ier eine Steboction bei @e^ 
foc^tett auf etmal befannte«« IDer (e(fee ^aO f;atttt um^ 
gefe^rt betrac^ce^^fberben: »iatt foittt nemlii^ fRti^cn, boti 
bereit @ttmmett v^ ani anbero (Sr^ttbett unterrichtet < 
tfi/ bttr($ biefe< $erfar>ren tn gletc^dfiltige teribanbelU/ 
um biefe baburc^ jU fummiren* €beit bai (Af ( f{($ nic^t 
itur*be^ Softnuffen unb ©inuffen^ fonbern auc^ bep an^ 
bern ®rjfen c(n6rin0en/ U)U($e auf Ü^nti^t SBeife/ a(d 
jene/ In tutenbiicbeu {Reihen ^^SfuMrdcfen f^nnen bargen 
ffefft merbeu/ }. S3. bep Tangenten/ €n>onentia(0rSfen/ 
fogaritl^men u. f. m. 

a) 2>iefen OebanfeU/ toJRdcfffc^t auf Slft^tt bon^ 
Cognufen unb Sinnfin/ im oOsemeinen )ti er(<utern^ 
ft(fe i(^ Doran</ tDa^ oadft^er genauer foQ ermiefen mt^ 
ben, baf 2 ± N. cot. n <p unb 1 ± N. fin. u fp 
tntmer biirc^, einen enbl^f^en ^ulbmcf fJntTen andegebeti 
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mtbm, tomn N^lm sAiiiie Function t>oit n ifl. ^nt^ 
\ »te nur ermA^nfe ^tmmiivm er^AIt matt ffatt biefer 
(Rei^ett attbere/ toeli^e. ttac^ ^oteniett boit (p fortgebe»/ 
öereti Coefprietifett t)Dti Der Sorm: 2 ± ,91 ^vib. SRati 
?atttt biereS tioc^ fo crtDetfertt, t>ci$ in ba« aKflettieitte ®(teb 
»te n^^ $otett} einer mtOf drücken @r£0e x fomme: m^ 
unter biefer ttoifafTenberen @ef{alt Idfen flc^ bie ©ummeti 
Der Steigen angeben/ nnb ti fommt 6e9 jener Sermanb« 
Inns nnr baranf m, 1 + ^" 92 ge^jrid jn 6e|iimmen* 

3) 3» bor^erje^enben »urben b'iefe jmeen ©äffe 
|ttm Örnnbe aelegf: S+na^' — o; 2+ {an — i)am— i 
rf o. 35ie erfle ©ummation le^rf ^£xütv, anc^ ha$ für 
fSr ungerabe «irponenten 2 + n«»«-'! giei<$ fep 

^+ ^ ■ ^'""^ ' , S(^ *), »obon in (XIL 5O tfl ©Ci 
0, m 

%xw^ gemacht »jorben* ^te Stfrt )u fc^Iie^en/ beren er 

,. f[(^ babep bebient/ (eimeifelc einer ber einflc^tJboKflett 

ttenern Stnalpflen, (Breg* 5o»t<^na- ©iefermd^t txis 

%tt ein?tr anbern SQSeg, 2 + n»^ ffir jebe« ganje r jn 

fnben: auf n>e(c^em aber > n)ie eö mir borfomme/ bie 

Unterfnc^nns ni^t fo bollfenbee tt>irb/ M jn »ünfi^ert 

lo&re, nnb }a sedenmdrtigem Smecfe erfprberüc^ ifi"^*)« 

•) Inftit Cälc, Di«f, P. IL C«p* Vit p. s<>u 

••) ^on^na fucöt 2 ±*"« n' bur* fortöcfegtc fitffercrttto 
tjottcn ber Steige i — x + jr« — &c. / t»pM bie Sleibe immer 
tDtebee mit « mit(tii»(icirt merben mitf (fo^erfi^rt leufeir l 
(D. P. 11. p. )of.) (ep einer 4bRU(ben S^eranlafTung). S)ftttn 
»irb * rr 1 gefegt ©a ater H^ ©efeg bei Sortfcörttt« biefet 
oHgemetnereit ^immen itic6t aHgesei^en iji, aatib }U vermtMt 
fevn mScble , att ba( ei burcb btofie. ©ifferenttattlht fonnte fc^ 
funben toerben/ fo fd^eint mir btefcr %et»eii ntc^t t>$llig genugi 
tbuenb* iSer anbere ^etveil gntnbcj ficb ouf fortgefeiste S^if/ 



ili tDtrl) hpXjZt tixi^t d6erflilßtd feptt/ cM ittDerli^tgett 
oitb sentttttctt @ri|itbrtt adsemetne ^etrac^enttgett ^ti 
&woxmtn folc^er Siet^ett anjttfieilen (auj »elc^ett auc^ 
jene @dtfe ali ^ofgeruAgen jlieM)/ ttni> U;ren 3nf<t<n^' 
men^ans mtt bett ^ernouUifc^en Sa^I^n *) borjule^ 
0en/ burc^ meiere 6efannt(i(^ @ummen enbltc^er 9veibeti 
f)ott e6en ber Sttre auggebrdcft toerben« darauf mu^z mi 
bett angeieidtett^riiitbett/ ettte anbere Unterfuc^uttg fofgett^ 
aber btefefbett Siet^ett/ mit (Eoftttuffett uttb ©tnuffett t)ie(# 
fachet S^Sgeti/ anc^ mic ^otettjett boti x berbuttbeti* 

XV. m^tmmtx StuöDrucf. für 2 ± x« iv; . 
inö&efonOere auc^ mentt x :;n tj?. 

I ) S)a N eilte gatije Suttction bott hi^, fo toerbett 
bie <2[oeff(ciettten ber $ocett{ett bott x tit ber ^ter jtt «titer^ 

fcrentiation ber SRet^e/ bercn afigemettie« ©Heb Hhcof. » ^ 
.ober +,^^"- " ^ i#5 wübttrdj er ben Satt r =r i bc« itr Ctx jo 
gefunbenett Q^a^e^ erweift, 60 i(( für gerabe r bte SCufgabe 
0eb5rt9 aufdelijl; aber für ungerabe r erbäU mati feinen ottge/ 
meinen ^u^brucf / unb fpntmt aifo auf btefem ^ege nicbt ein/ 
mal fo n^ett, M iSuIer getttffermafen oon feinem er/atbenben 

©d^arffinne geleitet würbe. CP. Gregor Fontana ^ fopra le ferics 
Memorie di Verona 17(4. Tom. 11« P. L p. 432O 
•) 3<^ceb 33emouUt (Ars Conjeft. -P. IK p 97.) b^t juerjl 
biefe Labien / beo ber ^ummirung ber 9^otefl jten nat^rlid^er 
8ab(en gebrancbt: ober nur b.ie lebet? er#en angegebe«^. auc^ 
ba^ attgemetne @efeQ ibre^ Sortgangl mcbt benimmt. ;Dief 
\^cX Moivre |uer(l bemerFt CMifcell. Analyt. Suppi; p. $): «nb 
leuler einfa^er/ aucb |är toirflicben Serecbnung^ bte er feib^/ 
h\i m breo^igiien geftibrt Wt bequemer bargeßeUt, unb ge/ 
bSrtg ertoiefeni ^hzn berfelbe W t>m ^ufammenbang biefec 
Labien mit ben Gummen ber rect>rofen dCetben/ unb tbretf 
»ielfacben^ ausgebreiteten ^u^en in ber ^nolof!^/ befonber^ 
in ber £ebre oon ^^n iXetben, gezeigt: U^ fte baber mtjt griff 
ferem 9le«bte leuiero 9tamen fttbren f innren/ »enn fetn Slubm 
unb feine fßerbietifte eines foic^en Suwad^fes bebdrfteit. 
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fisc^ettbeM fRüf)t, enbUc^ auf 6eflättbide ober t^erfc^miff^ 
tenbe S)ifereniett fä^rctt« ^an bejetc^ne btefe eioefficten^ 
tett aiie mit bem ^nc^itabett ^2, nnb nnterfc^eibe fit burc^ 
benjfnbejc an ber@j>i^e, b^ff ber etfle r: j^, ber n^* 
ober JV^, baS aflgememe 0(ieb :;= 0^ tt>ei:be. ©ieß i^or* 
aujgefe^/ ifi fol^enbe ©ummation beFanttt: 

I — X (i—xy '^ 

A^.fl^+ &c 



(I— a:)3 

©e$t matt^iet wt x,^ — x, fo erf)4(t man 2 + ä^ x\ 
Sä Fommt alfo nur barauf an, jenen enblti^en Slu^brucf 
in einen anbern {ti DermanbelU/ ber ju gedenmdrtiser Un^ 
terfttf^un« bienlic^^er i(!/ befonber« für x =z i, bie 
eumme burc^ bie ^e^nouUifc^en S^Of^t^ barfliOi« 
JDajtt ffl()rert fofgenbe SBemetf ungen : 

a) Sör tu ©urame ber enblic^en SteiV: 
a'x + a^x"^ +.fl^^^x3 +•,♦.+ a^x^zzS.fl^x» 
^at Äuler folgenben 5lu«brucf eriDiefen *):vSö^x« 

X — 1\ * dn * dn^ * i//i3 y 

+ C. ©ie eoefficienten «/ ß/ 7 «. f. »♦ »erben burc^ 
X befitmmt; in if>nen fommt n nic^t bor: fte.ftnb in tH&df 
f{4^t auf biefe t>eränber(tc^e @r5§e ali beftänbige anja« 
fe^en* S>ie Conflanö C, fagt (Kuler/mil^e fo UHimmt 
tottbtn, ba^ hiz ©umme filr n = o Derf^tofnbe", tirfe 
begret^ic^ ift. S>ur(b nac^folgenbeö 3}erfa(;ren er^jft man 

♦> J. C. D. P. IL Cap. VIL p- 4«^ ©ie «tt*«laNlt f!lrt> f^ 
mkUni m >{^ ^Witten p/ AT, Z; l^iejj ^^.mi^ «h ^^ifieti. 
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e6ett biefftt 8(u«bmrf för S.ö^ar«, mit bem Uittetfd^iebe^ 
ha$ flc^ JUdletc^ ein aO$emeiner3(uöbru(f fftrbte^ortflante 
ergibt, morauj bann, toU Togleic^ err)eacn mtrb/ bteOtufCd^ 
ftinß be« Problem« folgt, t^ott mUi)tm ^ier bte SRebe iff* 
3) 2)ie enbfic()e 9Ieif;e in (2), beren k^te« ©Heb 
a^ x'^ii^, tann alS ber Unterfct)reb jmoer anenblicbctf 
9iei{)ett an^efel^ett merbett/ bereti eine bie in (1) ange^ 
gebene ifl, bie^ anbete mirb =: a^x* + fl^Hr^aJ"+' 

4. ö^+ JJ x«'^-» + fiep. ; jtt biefem Unterfr^iebe 

mn9 no(^ a^ x« bepgefugt »erben. ®if jwote' 9lei^<. 
tff bon ^tn ber 9(rt atö bte erffe^ Cif)re €oetfccienteti 
ffl^ren an^ auf berf^minbenbe £iifferen)en ) / unb i^re 
@itmme l&$t ficb bemnacfi» auf fi^nlic^^e Sßeife anäbräcfetr^ 
JDiefe i|l nemlic|> .=z - 



ZI X»— I 



.2^ 



.+ 



(i-ar) = 



. A/2^ 



-h: 



..A*fl^i-&c. 



(x-x)3 

2>terer 3(uiSbrutf bon bem in (c^) abgeiogen/ unb bajii 
a^ x» abbirt, gibt S*ö^ a:«* SRun laffen ffcft bie 
enb(i(den ^iferenj^pn t>Dn je ber Orbnung burc^ pU uu 
fc^iüinbenbe, b. U bntdf Differential »93^er$4itmfe Mi^ 
brurfe, @o ijl: , ^ 



d^y 



+ 



d3.f 



AV = — + 

dx i^a.dx^ i.3,3.da:3 



«"♦♦♦♦, 






I . a ♦ d ä:^ 

(a* — - 2 . i) d"^ y 



i,a,3, d J?3 
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S(ttf 4$ttH4e Seife (äffett f{4 bte^S^ettt ettMic^ett SOife^ 
rettien einer$ttncrton7t>ottx barftcOett *)» Sep segett« 
i»drtt9er Slnmetibttttg ifly = a^,x^n^ ^jefe SBert^e 
mtn fttbtlifistrt gebeti für S • ^ ^ x'* etiteti 3(tt0brttcf Do» 
folcjettber @eflatt: (loetttt matt ttemlic^ bie @r8^ett/ toelt^e 
itt eitter(e92>tfferetttia( t>ott a^ge^irett/ ittfatntnettttimtttt/ 
' ittfb a» ?oeffictenrett'bej|fe(6eit betrachtet/ otic^ bett attett 

«emeitif^aftttcjett 5«ctor — ^ 6efottberl bentetft) 

X X 

X , ar* ' 

S ♦ Ä^ «» r= • a^ + -7 ^-rr^ A ö' 

1— jr ^ (i — xy 

x^ 
(i — x)3 









d/i. ^d/2 

d3 J^ 



2 



©ie Coeffictetttett a^, a^, a™, • . ergebett ft(^ bttrc^ 
tta#e^ettbe ©leicfittiisett: 

I -- ar -f I . 



bitten alTdetttettiett ttxihtvid Hmtt, moit btc^t attgebett/ 
mi\ ettt foic^er ftir bie etiblicbett 2)tfferettiett Utannt tff. 
sDJatt tpirb aber fS^oti bep btefett bre|> effleit Coeftcienteti 



•) EuUr, Inft. C p. Cftp. UL De inveotione dUrercntiuuoi 

finiuruiDt p. J40» . * ' 
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' imixttvi, bat f[e mit betten ettterlet^ f{ttby foeli^e (Sttlec 
m\i bett S5ttc^f{a6en «/ ß/ 7tt*f* m. 6e)et(bnet ^): er 
|al ai(c^ baj @efe^ t^red ^ortgaitdö fit ge^ftrtger Singe« 
tneitt^tt etitfat^ bar^effeflt» — @o ifl mithin ber ()ier 
sefttttbetteSfti^brucf ber@timtne betn iCulen(I^en dlei(^ 
sAlttg/ 6t&attf bie erfle {urammensefelte @r6|e/ io loel^ 
c^er n gar ttrc^t borfotttmt: bteffc mu^ bemttac^ ber er« 
tpji^titen Cott^attte sleic^ feptt; ober mattet C(itts) 

4) !8er6ttttbett mitCi) ^iit btefer ®a$ beti atibertt: 
C =: ^ a^ x"*, ober bit ^uinme ber unettt>Ud^eil 
SSei^e, bereit ottflemeitte« ©Heb a^x"^ tfl^. toirb = C 
^^Ift man alfo in bejn $(ttfbrticfe ber Cumme in ( 2 ) 
Ä =r o, fo mtif fepn: 2 a? x^ = 

— -— -f tf^-r- a' — - + Uli -— ^ — •^.^ I 

a: — 1\ an dnr / 

» 

Slttf biefe SBeife f)(itman für iit gefachte ©umme eine« 

(^Ojijememen ^txiUvid, toefc^er $art(cu(ar>^ert^e ber 
.2Mtferenfiab58er^aititifre oon a^ für /i =0 eMl)dle/ 
, ttnb no(^ bie Coefficienten a^^ u^', x"' n. f. to. bereu 

itagemetnej @efe$ befannt ifi* S)tefed ®efe$ nemli((> ifi - 

ttat^ ^ulern foigenbeg * *) : 

••) I, c. p. 4K. ©er allgemefee «udbrucf , ben^ «ulet Wt ^üt, 
loetdUcben mit ^eut/ wai von bcn 2)tfferenien befannt tji# ieigt 

••) 1. c, p. 484; p. 48g ijl bft« ®^fej anler«/ ittt: 35ew(l&«titt0 
liequemer^ «tw ni^t fo leicht für bie Ueberfldjt/ «it^gebrücft* 



«I = 



- ar — I V , * /■ 

«m = _i_ f «II ^ f^ 4. -i_ V 

&c . . • . ., • . 

s) ©e^t tpan ^ier x — — i / fo ergibt ftc^ batan^ 

2 ± äN, gar Wefeti gaU ifl *) ec^^ == erb. n aU 

* Coeffictettten^ tt>elc()e }tt gerann X>tferentia(ett ge^^etf/ 

Dierfci^toiiibeti: für bie^ loetc^e ^tt ben ^ogcrabeii ge^örett/. 

^ 1.^*3 V ..am 

= 2 •Ca«'» — i).2I^; (ba« obere Seiten gift für 
ein ungerabe« m, baj untere fik ei» gerabe«; %^ 6e» 
belltet bie m^« öernouUif c^e 3<^j)l )• 2)eainac() entfielt 

2 + ö^ = — + i 8(^ 

2 I . Ä <» d^ 

I ♦ .4 ,0/2* 

3» ben; ©ifferctttfal:jg3erf;aitmfren muß ertt)df;tttermflgeii 
n = o gefegt tDerbetl. tiefer S(näbru(f jeigt im odge^ 
. meinen un 3«f<immen^ang l)er ©nrnme wtt be» öeri 
nöttUifc^en Sa^eit. 

•) l c. p* 494. 



nzzo, mbfl afietii^nn Differential 'S}er()4(tniffeti6tS 

iitif bai r^^f biefe« ifl nemric^ = - — z= r{r — i)».;i; 

d n^ 

bie folsettbeit Derr^fDinbeu fdr |ebe< /i» 3^fi alfo r oe^ 

rabe, fo »irb 2 + n"" zzo, toeÜ in tiem Sluöbrucfe ber 

©umtne feine ungeraben S>iferentiale torfommen/ober 

i^re eoeficienten Derfc^toinben» 3jl ober r nngerabe 

z= 2 m — I , fo n>irb ' 

j + ^am-i ^ + ^! ~V ,Sl^>i«a^.a/n--'i 



z=±Sl^ 






%&t tin nnderabej, m iilt baS oSere/ für tin Qztabti boi 
iihtere Seichen» 9}o(^ aademeiner ifi/ n>enn bie $otenien 
bet natürlichen 3ar;{en-tn fortfc^reitenbe gJeten^en einer 
»iaförlie^ert @Tt$c x^ muftiplicirt jinb , 2 x« n»* rr • ♦ • ♦ 

«ZT 

± ♦ a^ ♦ I . a . 3 • . ♦ r^ too a^ an« (4) 6e^ 

fiimmt iDerben fann. — Stnf d^nlic^e SBcife er^5ft man 
bte ©nmmen ber ^lotenjen ber ungeraben 3<^>I^tt^ 

7) SDem airgemeinen Stn^brurf für ^a^ x" tmn 
man tfo<$ folgenbe @ef{alt geben/ tt)e((6e ic^ (;ier bepfdge/ 
toeil fie auffattenb nnb leicht jn ä6err<;|^eti i({* ^ie^ar^ 
ttcular»eri^e ber Sifferentidlber^döniffe in '('3) iaffm 
ftt^ fo barftetten,, ba^ ni^t mef)r anf n = o 3lilcf|t*t ge» 
nommen »erben borf* €1 iff .nemltc^a^ = j, filr 

df n^ i-7 
UTz 0, =.{—^3-^ + — - 1— ^ — &Cm eben fo 

€4 / 



7* 

er^Ätt matt ^uibv&dt ffir -^ ^ -^-rj tt. f* »« )it /z =: o* 

d n d n* • 

glimmt tnatt fDad }tt ^mtkp ^xfftvtntMwn { ge^itt 

(ufammeti/ ottb fieieic^ttei biefe eoefftciettten mie N^i 

jN"/ ttttb fo »etter, fofoirb: '2 a^x« = 

dj „_ d^ 



• iVJ^' 



* d /2 d n" 

d3 r 
d/23 



^te Coefftcietttett ergeben ft($ fofsettbereeftatt: 

SKait fatttt ffe Je^tietner fb barffeaett: iST^ tjl = f. d n, 
bai ^nUital fo genommen, t>a$tS, f&v nzzo, = a^ 
iDerbe; J^^^n f. d /i £ d /2, »efc^ei.boppefte ^ntegrol^ 
fSr n z: o/ = 0&^i tt)etben mix$^ Sldgemein ^etfe in 
einer 9vei^e t>on 3fntegrä(en/ beren jebetf alle Dor^erge« 
l^enöen unter ftc^ begreift/ iai tt9^, bat eittfac^e; bai 
' 3n>epte/ bai boppefte « * « * • bai m^^, bai mfa(|e; fo 
IDirb N^ =: f. d n r. d n f. d /i f. d /2 . . . {.dn, 
mm jebed ^fac^e.Sfnregral.fo genommen n>irb/ baf ei, 
für n = o, = a<2 »erbe; y fteOt-^ier.aUe Saferen wn 
I 6ii m 9or* tiefer fSorfieHnngJart gem^f wirb affo: 



^ dz d^? 

l^^£dn'i'-4Cdn{.dn 



Xx^l^ 



dn 



dn^ 



d3 T 

-J f. d/i f; dn f. d/ri- &c. 



d/23 



^ü biefem Sln^brncfe mirb /z «{« «erinberlic^ angefe^en^ 



Mb fattti alfo t»itit&^tU4 flettommett fDertm: unb botf^ 
»arf e0 itac^ ber ^irtiDtcftuifg nt(^c tne^r loorfotittneti* 
^an tDirb ^ biefe anfc^einenbe ©c^märtsfeif Ieic()t ^e« 

te»/ »enn matt ba« ©ifmiitial' ber in muUiytu 

cirten @ri0e tttiterftoc^t ttnb r= o finbet: ba$ olfo bte» 
felbe itt ^bflc^t anf /i eine Conf!ante tf{ ^ für tebeö n Vitien 
fBBen^ be^drt; b* t. n bep ber Sttttotcffuns megfdUt — 
S)tefer S(ii dbrucf btettt ttttcer anbertt an^ ali ein fonber^ 
%attt ^e9fi>te( ber amli^ti^^n S^arafterifitlf: er. entl)dlt 
ben 3ttf<imnien^and ber @umme tnit ben €oefficientett 
a^, «i^ tu ff to.^ ober, fflr x = — i, mit ben Ser* 
itonaif((en, 3<^&(en: nnb biefe finb baviti nnfi(iftbai\ ba^ 
Sesen fleOt er bie ®nmme bitrc^ n nnb @r£6en> bit n 
tnt^cXun, bar: unb bo($ ißbtefelbe D^n /^ unab^nsis» 

XVL WX^mtxmi^u^^md für (Summetj öott 
Steige« t)er (Sinufle mh Coftnuflfe «)ielfa(^er 
^ftgen, »erbunöert tntt.geometnfc^ett, attge^ 
-Sroifj^ett unt) rccumrent^m Steifem 

. i) 3tt bem affgemeinen ©Hebe ber SRei^en, bzxzn 
€ünmmen ^ier »neerfuit^t u>erben/ (effnbee ft<^ ber ^oftnutf 
ober @intt< eined Dielfac^en Don bim ^ogen (p nac^ ber 
iz^^n natArlic^en 3ä^(/ eine ^oten} ber n>illfdr(i(^en @}rSße 
;r wie eben biefer 3^1 ^(^ €ponenten/ nnb' bann irgenb 
ein< ganje afsebraifcf^e Suriction Don n^ $efannt(ic(^ ffeOt 
biefe fftr ftc^ aQein batf aa^emeine @Iieb einer aigebrai? 
fc^en Steige/ »on jebfoeber enbfic^en Orbnnn0> tor, nnb 
jene potent el^en bcA bej» einer aeometrifc^en 9{ei^. 



^an btAdt, toit wt^in, Die eoefftdeittett bnt^ ai, 
ö" «♦ f» »•/ bell 72^«» bttrd^ a^ ani, fo »i^b Da« ?Jro* 
Hern bicfe« fepn, 2*jc» a^ coC n<p ja fi«bem ©ie 
eitifac^jle art, Keinen bjcfer Sfrt ju fummtreii, feeru^et, 
.auf ben imasiitären ^udDrdtfttn^en brr trigonometrifc^m 
£ttiteo burct^ S^ftonentiafsrifen. 9)?an fe|e alfo i\tt " 

cof. /i xp = , fo luirb 

t x" Ä^ cof. n(f> - i 1 {x e^V-i)« , fl^ 
+ f.2 (xe— '^V— i)«^^, ober b'ie gefachte ©amme 
au« ben @ummen smoer fRHlyen jafammengefe^t/ benen 
in (XIV. 2.) a{;ii(i*:,6e9 ber einert ifl x «<»V-i> beo 
ber onbern x e-^V—^, toai bore x aHeiti ijf* 3f^tteii 
9(itjbrbcf für ik (5umm ^ier atieetDanbe/ ttWt man 

alfo: a 2x«fl^ co£ n<p = a^ —i-^^— — — 

'^ 

(i — xe^V— I)* 

4. ^i ^ : j , — , A^fl^ 

T See. !8oii btereti beiben $artiahS(oibrdcfnttdett 'if{ 
jebe ftlr ft(^ unrnfidlicf^; {ufammeii geSen fle eine nt6sti(&e 
©umme: ei fommt babe^ nur baraaf^ait/ fie ouf bte 6e» 
quemfie @effalt ju bringen ^ baf f{(^ ba? ifnm$9ltc(^e aüff 
^ebe« ©ie »nmigUcpen fdt&<i>t, mlibe beiberfett« {H 
einer ?Jotenj Don x (=: x'»)iinb einer 2)iffereni Doma^ 

«eueren, ober t^t-^^z^ ««^ ; —Ii7^^^ 

^a6eti/ 4ttf etneriep ^enenmins gebroc^t^ ^imn n«6d(tc^eii 



aSeittter* ^ie €ttttt>tcfe(tttt^ ber m^«)t ^otett) ber ^artiak 
mniler dibt aa(^ bemB^i^kr eine nt^düd^e^efialtt >Diefe$ 
{Qerrat^ren tfi baj natiirHc|fie/ aber borcf^ ^olgenbeä er« 
^ä(e matt einen Diel einfachem Slu^brucf« 3<ne beibeti 
SSrötbe laflen jt* fo »orfleÄen: (^-^^V — i — at)— '"^ 
(^4>y — I -^ x)— "*: für il^re (Summe unter biefer 
JBeftait einen m^glicf^en Slulbriitf iu finben^ bajit bient 
iKic^flet^enber get;nfa|J* 

a) 3ebe unmSgfitfte @raf|e lagt ftt^ bnrc^ A+B^V^ 
— I ouöDrflcfen: alfo toivb aucb (^-f^.V — i)'' 
zz A + B .V — I fepn muffen» £$ fragt ftc^ »a« . 
A unb 5 für 5Bert^e ^abm. 3fene ^Jotenj t|i 

= a'^fi-i — y — I j ♦ 9lun tt)irb ffir jeben SSoge» 

zz cof. r ^ -f- fin. r ^ ♦ y —^ I ♦ 3J?an fege «Ifo — 
• .^ . . "^ 

= tang. {, fo.forgt * 

, . , , , (cof. r ^ + fin. r ?» V — i)' 

aUv cof. ^ = . . ^^.^ , dfo (^ + Ä V'— I y 

= (ä« +;*^ )^ • (cof. r{ + fin, r ^ .V — j)/ »o 
. C ir Are. t — . 

3)3» &er Stetoenbunfl auf bie @r5gen jtt (i ) ifl bep^ 
berfeitg a^ tof;:^ — x; *,be9 ber einen, =: +nn.(p, 
^i9 ^« anbew =n:-- fin. (p, gilfo wirb flt^/ ipa« (öl 



16 ' ■ ■ 

iV — I mnttipridrt if, «(»(tifHftfl inK^Atn, nitt fe^ii; 

= 3 ( I — a * . co£ ^ + **; ■- ? » co£ m ^ 

»0 i>er 9508«! ^ = Are tang. 1-^— «t 2)ief« 

. jf — coL.^ * 

9Sm$far/n = i, 3, 3 ti. fl I». fa6|Ktnirt/ (r^aftataii 

2*«flNcoCn<p =f äI . j cof. ^ + ÄÄ». j* co£ 3 ^ 

■f A* Ä^ {3 co£ 3 ^ + &c, iMim Ut Äörie »«ge» 



X 



V(l 3 * coC (p + x") 

»nn^ ^ aa«brd(fett/ nitb fo crgiett ft($ fblgettbe ^nmme/ 

X fin ^ 

d(erfe^eti tft £02ait feffc ttemlic^ -^ — — z=y, fo »ir» 
' y fin. (p • 

Tx'a^coC n<p = — Vii jr cof.^ + A<ii7*cof.3^ 
— A« fli jr3 cof. 3 ^ + &c. JDer *»^«r 0e6rait(^teit 
$ei(i($nttttsdart gemäf fann man btefe ^omtnattMi aii($ 
fobarfleae«: 2 *« «^ co£n<p = S^: A«» öI,j»co£«^, 
»0 bte fe$te bnrt^ S angebentett (nbltj^e- @iimtiK f>oit 
n = I bi« « = y settomtnm »irb, »etm bie'gniittto« 
a^ »0» ber ©imenjio« = qift, baf «Ifo bie 3>ifeKnjett 
«ojt (tner ^a^erit Orbnttitd, «a« ; onietgt/ oeifft^ioiitben. 

4) SKttit wirb In^t bemerfeit/ baf f{(^ ba« gaDi« f<ftt^ 
rige^BerfA^reit ati«^ bonit anbrtnsett toffe/ toenn bieSJ^snt/ 
anf{att ttteifa^e ita<^ ben notdrltc^cn ^a^Ieti in fepit/ nftc^ 
ir«cnb einet «nbetn ärtt^metift^en Steige fortge^ot. ©er 
»«« »»«« 4n bet mfjt f<9.= <p + n^f fo ftnbet gc^ 
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2 fl^*» coC (<ft + n S) = «— a},y^ co£ (|— <p) 

+ Ä ö^y» coC (a i^,<p) — .A"<»^J'*cof.(3^— ^) 

+ &C/ too r on^ { Me »»ridctt SBert^e (c^afteii/ nem« 

... fin. S *fin. ^ ' 

m i ^ Ar,, t. ~_^j, jr = _-^, 3>mni 

tt0t ^^ an^ bit @ttmmattott e6ett berfei6eit Ület^e 6i< 
Mf ein ]ebmebi< n^^ @lieb« <Diere thbUt^z Steige f atttt 
.nemlic^ ali ber Utttei#ieb stDoer utten^Itc^eti wn timt 

. 9(rt attdefe^en foerDem ]Der a6)ti)te^ettbeit Steige @umme 
er$4(t man, tomn in btm nnt batit{tiimMnibtnät do« 
iii, Ä^+i, ttitb flatt (p,,<l>+n^ gefegt »irt: ^ onb 

' J 6Iet6eit ttnDer&nbert* ^ 

5) ^t^nü^t Steigen t>ott ®tnuflett raffen ^^ bm^ titn 
tiefe 9Ref|^obe fitmmiren* ^an fann an^ i^re i@ttmma<> 
liott nnmitulhat ani ber rtdc^fibor^erdei^enbett abUiun, 
tomn fiatt beä SSitifetö (p; fein €om))femeftt/ onb $ negoi 
ü» sMiommen »irb^ S)aratt j folgt 2 a^x «^ f. ((p + n S) 
=:-«fll,jrfin,(^— (P) + A Ä^7* fin. (a ^ — <p) 

— A* a^ y^ fin, ( 3 ^ — <P^) + &c. toel^er anabrnrf 
mit bem in (4) in ademflbereinfomntt^ anferbaf t)on 
ben »Sgen ^ — (p, 2 ^ — cp n* f* »♦ ^ier bie ©innfie 
genommen flnb/ bort bie Coffnuffe; y unb {-^aten ftepi? 
berfeit^ gleiche SBert^e* 

6) 92tmmt man in ben 6id^erigen Formeln at nega^ 

tb> / fo entfielen barantf bit @nmmen eben folc^er fRei^n 

^ . , fiii. i 

mit a6me(^felnben Seichen* €« fep ©;=Art. t. ^^ 

j, = f4:5!L?, fo tt>trb 2 ± a^ X»^ Cof. ((p + 71 J> 

, fin. a 
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. ='Ä^/- cof. (S + cp) -7 A fl^y^ cof:(a 33 +(p) 
•+ A* a}.y^ cof. (3 J) + (p) — &c. €6eit fo föt 
»ic SRei^e mit ©itittfeti 2 + /z^ ;c« fin. (<p + n J) 
'=fliy.fin. (© + <p>— Atf^jr^,fin.(2?>4 (p) 

--:+ A* ü^y^^fin. <;3 2) +.(p) _ &c/ 

' 7) Sflr De« gott ^ = I iDirb in ( 4 ) utib ( 5 ) 

5. ' fin. J ^^ ^ TT -^ S/ 

t — cof. ö - , ,a 

y =: — ♦ tpfec. - , jDarau« folftt 2 a/^.cof. (<p +/zJ) 

:+A^/zlj^.fin.(|J + (p) +A^aV*cof.(2S + (p). 

— &c. , in »eic^em aiuöbrurfe »ecbfeWweife ©inufle 
itrtb Sof!nnffe Dott ^Sgett t>srfommen, mdcf^e jum beflän^ 

tfgett Uttterfc^iebe — fabelt, onb bereit erfler —t^ i^ 

SBie bie S^if^^n abmecftfeln iff fi*tbor. %^t bJe ©umme 
ter 9iet^e mit (Sittuffen er^^ft man eittett d(>nltct>en 3(ug^ 
trocf^ oberjDie(me()r t)50td benfeiben^ tt>enn man bep bett 
itnr ermähnten SBogen ©tnuffe unb Sofinuffe Dermecbfein 

' ' , 'S 

— ©e$t man in (6) a: =: i, fo wirb 3> =r — , 

I J 

y = - fec,-: alfo .2 ± u^ cof. {<p + nl) 

= fli jr . coC ^- + ip) — A a^ ^« coC (^+ jp) 

f+ A' fl'>3 cof. (4 ^ 1- <p ) — ^ &c. ^cgen ^er 9{*i^ 
»OH ©ifittlT«» 9ift fcU gleiche ^««werfting. — ^5« fern« 
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^bmtxS bit Gummen eben foft^er enMtc^en 9id^n gefttti^ 
Unmtbm, 6e&arf feiner iDetterii (Sntfoidlnm {4). 

g ) unflott ba$ feit^er tit ber Dietf^e^ bmn oHjettteb 
stteS ©lieb a^ x"^ cof. n (?) if!, bie Coefficienten ü^, a"/ 
fl"i II* f. ». tiac^ einer algefcraifc^en ^projreflion foredie»^ 
gett/ tie^me man ffir biefe(6en/ @fieber einer ttcnttU 
tinbm l^cü^c, Don irgenb einer Drbnung v/n: bit X)cu 
^altnt^«€fale,berbe bnrcf) fofgenbe ^Iet<^ung wi^u ' 
brflcft: a. ö^+ «i.ä^-i +/a» .a^-n, . . / 
+ a-^-ii^--^ =: o, (tüobeD fl^ ba«,/!«« ©Heb ber 
eoefficientenrei^e 6eb«it?t): 9D?an fege, ber Äflrje »egen, 
ben 2(tt«brucf e^+«^xcof.(p +,.•♦••+ cc^;c'^coCm(p 
ZI P; .mit fin. (p, fin. a (p, firi, 3 (p &c. rnntiDöcire 

T „w „TM dP dni/dn" 

Se6eerni,nn,nm;— ,— ,^— 

6ebettten bie ^iffercntiat3Jer(>d(tnifre biefer &v^^m^ 6(of 
^ o(ö Derjnberltc^ angenommen. SiitU^ t)oraiiJ0efe|fe/ 
»irb bie ©umme ber fÜtifyCf pber l.n^ x" cof. n <p, - 

einem SBrnc^e gleich/ beffen SKentaer = P'^ + --— iff, 

d (p^^ 

ber sanier i|! 

dn» ^ dn^i 

n « • Ä^ AT.- — + (a*Ä^^ + «'♦äO :c* -; 

d (p d <p 

^ d (p 

^aö @efeff bej ^m^anii bep biefem 3(n<bru(fe tfi anf» 
fattenb; er ^6rt mit bm /ntcn gjßebe auf, »elc^e« = i|f 

dn^ 

(a fl^ ^ ai fl^-i • •. ♦ + Ä^-J ai) ;c* -— — . . 

a9 



S(itf l^ttlic^e^^ife ffttbet tittiin ixt ®timme ber 9te(K 

in tD^Ic^er @tiiu^ Dorfommem ^ttc^ f jnttert M^ ^geit 

lebtoebe artt(^mettfc^e ^rogrefTtott anämat^rft« — @e$t 

matt in ber nnr ^efnnDenm $orme( (p = o, fo mtrb 

dP d.n^ 

- — = o / -Tzr- r: /n P: nnb fo liegt bottn bte Snm* 

d ^ d(p 

matton ber mnrrirenben SRei^en in t^rer aa^emetnen @e^ 

ffaK/.tt>ie fte an($ fonf{ befanut if{. S^teienige Darfiel^ 

feOund aagemeiner SfnJbrflcfe if{ tnuner bie bortf^etl^af^ 

fefle; bep m^Ic^er man bte 6efpnbejrn SdlKe mi (etc^teflen 

tlberfe^en unb entibicfeln fann. @o ^vi:^ auc^ bie bor^ 

Jergei^enben Sormeln 6efc^affen *)♦ ^ 

mmmm 

*) 9Kit bet Unterfttibttiid «9ii 9letben ttttt;Sof!nuffeit 04tb 6tnu|fett 
babett (leb fad hi gletcbec Seit mebrere S(na(9(iett (efcbifttget: 

b»llttell3ernoufli, Uejf^a (Nov. Comment/.Perrop» T. XVI» 
XVIIH)/ «ttler CTohT.XVUI aucb Imrod. in /Analyf. Infin. 
P, I. Cap. XIV), ©oflttt CMcrti. de Paris 17^;; nacbmaf« 
Oltcb ^orgtta (Memorte della Societa Icaliana Toip. 1) iitnb 
Montana ( Tom, II. P. 1 ). Som^I« für bre 2(ufga6€ , tti ber 511/ 
gemetnbett/ tit toelcber icb fte bter «orgetradeii babe, fittbet tttatt 
bep biereit ®(brtftfieUern ^x^t^tixmdkXX. ®p fud^t jottMita/ 
tit berKbftcbt/ bieUnterfud^tui$eti ferner iSordittoer su ertoettern/ 
bte Sunthte itpoer 9letbett/ bereit aUgememe^ ®(ieb/ ttad^ ber 
öedetiwdrttöeti ^eietcbtiungöart^ (a + 6 ii).cof. (ä + * n)<>, 
•ber (ä + i> n ) fih. (ä + fc n) <^ t|i, aud^ jeigt er im alfge/ 
ntetiteti' an; ttte burcb f<>rtdefeQte ^tfFerenttatiojt bte 6umDten 
öefunben njerbe«, töertH ber «Ugemettte Soeffictent (ä + * n)« 
tfi. 0Kait ftebt.Ietcbt/ H% ^xi\t 93etrad(tuttg nicbt alldemetit 
I setiug ifl, ttitb aucb fiir bte SJSe, tpetcbe fte untfoft/ bte Sor^ 
tneftt iticbt ibre etiifacbffe0e|loU, auf btefem^ege/ erboiteit 
toürben. — Sa^ ^oten^en t>ott ^oftnufTei) )xci^ ^tttufTett betrtft/ 
fo tverbett ite eitmeber iiacb ben o6en \xl (ViO attgegt^eiteti 
Sferttieln bebaitbelt/ ober ntatt legt HU^^ bett itt C viuo ertotei 
feitett 6aiS iuttt @rttnbe / ba$ fte recurrirettbe Ketbett biberer, 
Crbnuitiett btiben. — 9iU ^epfptele bteitett bie fc^ott ittt POtEber^ 
gebettben ertPiefetre Guttttttattenett biefer 9rt 
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XVII. 3tet^en fütt>ic Xandtnumb ®efante^ 
Söemerfungett t)aru6er; att(^ üUt 

I ) SBetttt matt in ben offgemettteti So^mefit btS t)or* 
I ^erge^ettDert $. ♦ <p = o unö^^^i U^t, foer^aftman: 

2 + coC n ^ = i fec. — . cof. J = i; uttb 

* A3 

2 '+ fin. n ^ ^ i fec. — ♦ fin. — = ^ tapg. — ♦ 

©ie armöetibutia beö iit (XIV.) Ukvtydnpt anm^ißUn 
gjerfa&reti« auf :b{c lefteere Siei^e gibt alfb einen Kei^etti» 
Stttöbrucf för bie Caiigente* £« i|l nemUc^ .2 ± fin, /z J 

= J.2 + //—_-- 2 +n3 + _1 , 2±/2^ 

— &c. 35r«(ft man nun, itac^ (XV,), bie ^ier tdt^ 
I fommenben @itmmen bntt^ bie ^ernonaifc^ie 3a^(en (iti</ 

i ' ^ ^ (2^ — I^ . 

fo n?irb, — = x gefe^: tang. x = a^ ^-— ^ ;» 

i ■ ' ' ^ - ? *'^ , 

+ V ^ y gj ^3 ^ _. _/ g ^s ^ ^ 

; / I ♦ . 4 I ♦ ♦' 6 

te|(^ tDelt^er ^ei^c baö @efe^ beö gortgang« reicht jn Um 
fe^en ifl: tt)ie jene Sa^Iiit, SI, 93, € u* f. »* fortfc^rei* 
ten, ifl befannt genug. — ©arauS ergibt flc^ fflr bit €o» 

I 2^ 2(x 
. tanacntt folgenbe ^Jrogrefrion : cot. x = 

-^ r- — — ; tt>ie mm bnv^ ©iWflo» 

f. , ■ I • • ♦ 4 I • 1 1 6 
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fitbet/ ober it^d^ te^semer/ ittbem matt bie S^rnt ber 
Steige attttttumt/ ttttb }nr 93ef{tmmitti0 ber (Eoefftcteateb/ bit 
@(et^utt0: tang» x = cot. x — a cot. 2 ir, mit Smie 
^ttttgber nur erwiefettenSet^efflt bte^angetttf/ debratic^t. 
^) ^iefeiRet^ett fommctt 6e9 beti @((rifffleaeirtt Aber' 
t>it ^6^ere Shtaipft« feltett boUfldttbig enfmkfelt t>or ^)/ 
»eil bai ©efe$ ber Coefficietiteti^ ttic^t fo attffaOettb tjt, 
<kli bep be« meinen filr Copnafle tuib ©itttilfe. ©ottf! lÄft 
ftc^ biefe« ®efe$ auf me^r att eine 3(rt auc^ oni ben 

COl «IT 

erflen ©rfinben ableiten. @o tff cot. x = ^^ ♦ . «ftfJ 

man nnn hzn Coftnu« nnb @inn« in i^re unetibBc&e $ro^ 
greffionen anf, foentj!e()t bnrc^SJioiflon eine Steige, toelc^e 
tefanntlii^ jn ben recnrrirenben DJei^en it^tu 3p bem# 

ita(|» cot.'ar =^1^i +a}x^ +a^'x^ +j»"x^ -h &cO 

X 

fo ibirb jeber Cöefpcient a^ büv^ atte* bor^^erge^enben 
Dermitteljl folgenber ©leiclting beflimmtt o =z a^ 

+ — &c. +^ 



, I.2*3 l-*5 I . .••271 — l 



^ '^ SJerglic^n mit btm mi oben in 



I ..4 a /i + I 
(HL 4O ijl erioa^nt »orben, jeigt biefe ©letc^ttn«^ ba$ 

njr = — • — . ^ '' — —♦31^ fep/ »enn 81^ bie n^^ 
I ; 2 . 3 ♦♦ 2 /i 

JBerttOttttifc^e 3a^I anbentet* — gine anbere bequeme 
3(rt> bie Siei^e fär bie eotangente ju finbeU/ sibt bit 

•) «ttler bat plf CInft. Calc, DifF. Cap. V, p. 494) m WUxn 

©?Ä»bett atütWt^. ^ 



^numtion w bif J^anb. & if7 mmli^ cot. x =; 

d X ^ da? 

— f. 7: — -T z= -^ i 1. — r-^T • ^^'^ in da? 

.iin..x* 1 ' — col. a j: 

tttttUi^Iictrte ^ttt($ lä^t fid^ glet^fattj tn zm recurri^ 
retibe 9iet(^e etitmicfeltt/ meiere mit d x mul^ipltctrt »ttb 
8e^6ri9 tittegrirt — |^ cot. x gibt^ Darau« folgt DaÄ^^ 
feI6e 8if fttitat. — 5Iu3 b€r Siei^ filr Die eotangettte er* 
gibt ft(( bie anbere für bie Xattgetite unmittelbar/ iüett 
tang. x =: cot, at — a cot. » at ifl* 

a 5 Hii man bicfeö ©erfahren , jene JRei&en )tt ftttben, 
)um @rttnbe/ fo ent^ef)t barand termittelfl ber fBermanb^ 
(uns in ( I ) ein neuer ^emei^ für ben oben fc(^on ermie# 
fenen attröbrncf ber ©umrne 2 + n » >» — >. gben fo 
\i%i %^ bitrc^ biefe STrt ju fcbfieM/ bart^uU/ baff 
2 + /z a »« =: o fep. (£^ ifl nemli* ( irt XVL bor <p, 
'— (Pf iinb bor 'J/ a (p gefegt; cof. (p. -r cof. 1 (p 
+ cof. 3 ^ — cof. 4 ^ + &c =2 +.cof ri (f> 
= ^« S5arau£ mirb/ biirct> 3(ufldfand ber ^oftnuffe 19 

i^re meinen, 2 -± /z — ®- 2 + n^ + ^ 2 ± n^ 
i.a *~ . i««4 

--* &c. =: 1/ 2)a biefe ©feidbnng filr jebe« <p %\lt, fo 
muffen bie@ummen ber Soefficienten^ Steigen berfc&n>in^ 
btn, hxi anf 2 + n =; |. r— Dbgrei* biefe Semeiöart 
%Mi einfa((^ iff/ fo festen e^ mir boc^ nid^t dberfld^ig/ 
im bor^rgef^enben/ eben- biefe @d$e aK ^Igernnsen 
avA aOgemeineren ^etra(f)tunsen bariufieOen. ilUn biefe 
95etra($tttnsen ithzn jmar auc^ SCu^bräcfe für 
2+ (1:^/2 — I )»•, bep geraben unb «ngeraben r: aber 
e< lif t ft(6 Wand nic^t o^^ne einige ^eitl^uffgfeit bar* 
^^t^, b^i m m^Uü Saae bit ®vmmt jebedmdr t)er< 

8 » 



«4 " 

hei {■ iiend^, itad eAtfJK •«« »er 9it, sie fr ^ 
fral^n »ottai fäi», fr^ btcalü^: Mcf mr» «■< ftca 

4) ^ Me Sef^xncr ciae 9Eri(e {■ inAca, Mffl^ 
aafj|^iai4<lrt»k« (i). esiflsnirtii^ 



fec(p = 



I . 1* 1-4 



jDicfcr 9n^ cMNcfrlt, 9M ciac rccvrircnbe 3Eri(e: 
tf -I- ii«<p* ^Ä^ip^ +Ä™ (p^ + &c; Der Scaacr 
lin$t bie Sk^ttntf »efale, Mb bofosi aüfU^ fit bte 
eocffiddttdi fblgcnbc eicti^mis: 



+ &C ± 



^^tU* tkfff DcrflttM mit bemjnttsen, mtUkii in (X.4) 
fBr bte ©mnineii ber reciprofeit dtei^fo Don $otctiif0 um 
«craber« Sohlen tntt abn>ci(relabdi 3eü^ ^ crmefiw 
»orbdi/ t^it baf 

2 + —. ;^ T— = -jT • ^^* 

"•(a/2— i)*» + i a*- + » 

60 finb a(fo bie 3<^{en ii, nS a" &c. m SRicfftc^t auf 

birfe 9tnM/ <M ^^'/ >^^ ^<^ $5ernon0tf(4cii 3<^^^ 

für tu tetiptoU SUi^n bon ^oteitieit ber tiatärfti^tt 

30^(01/ ober für ? -— - / wib für We Jaiiamtrri^gicije 



fittb, 3Raif tietttte für iebe« a, aQrz 

fo er^dlt man neue 3^f)Un a, ä% a" u. f» tt)., meiere 
Vtnltt hü aiif bie lote berechnet ^ot (Inftit. Calc.Difi; 
C. VIU. p. 54a). ^xz^t ium ©ruttbe gelegt mirb alfo : 

fec. X = a H ( H + &c. 

2 ± V- = ' ♦ -r-* 

(2/2 — oa'^ + i i.a.3..a/n n,2m + % 

5) @e|t man tn bem affgemetnen $(näbrucfe fiir 
2±/x^fin.(<p + /2J)(XVi6.)i)cr(p, — <p, nnb 

flatt d, — ,-fo folgt baran« nac^jle^enbe ©nmmation: 

fin. cp — fin. 3 (p + fin.' 5 (p — fin. 7 (p -f. &c. z: o* 
^tefe gftei(>e nac^ bet bij^ertgen f&n be^anbelt/ Derinbert 
ftclfin btefe: . • : 

<p,2±(a/2~i)- ^ • 2± (in— 1)3 

1 ♦ a ♦ 3 

+ — - 2±(2n— 1)5 — &c. . 
I ♦♦5 

S)a biefer ^(uJbrttcf f9r tebeJ (p tyerfc^toinben mn^/ fo 
folgt barttt^: 2 + (2 /z — i)am-^i n o, ein neuer 
einfacher ^^emeiS fflr biefen fc&on im t)orberge()enben ge^ 
funbenen @aft* — ©ie vorigen SQBert^e oon X unb <p in 
2 ± ö^ fin. (cp -f /2 Jj gefegt, ^eben för \>xz Q^tMit 
folgenben Steigen $9(u<brucf: 

^ fec. (p = cof. (p — coC 3 (p -i^ cof. 5.(p 
— co£ 7.(p + &c. 
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36 ===== 

^atani iDtrb biirc^ i^nliäft fBeniHiitbhtnseo: tec. (p=r i . 

— 6cc. S>tere diei^e Dergltc^ett mit ber in (4) trmiei» 
fcneii leigt, ba« 2 + (2 n — i)*" =: ±i a^, »Oi 
be^ ba< nitcere 3ei(|^eii fnr ein nngerabej/ boJ obere für 
ein «erabeö m ^xlu @o tvfftüt alfo, ba$ auf eine fe^r 
einfacf^e f&tt bie Snmme folgenber nnenblic^en Slei^e: 
1 — 3»« + 5»»« — j%m.^ g^c., bnrct» bie 3a^Im 
a, a^/ a^^ n* C n>. )ebf<ma( beftimoit toerben ffinne«, 
^Atin itiit ^cb eine nic^f 0Qn| nnmerfmfirbige/ nnb 
foDiel if^ tüti$, nodf nic^c DeOfldnbis bemerfte 2(na^ 
Ibgte {mtfclKn ben Steigen bon ^ttnitn, einerfeiM ber 
natflrKcben^ nnb bann ber nngeraben '^(ifyltn, bepberfeicj 
mit abmecbfelttben 3^4^* ^* ^ befannt, anc^ im wtß 
^erge^enben ge^irtg erliefen, b<i$ bep ber erffen 3(rt boit 
Steigen bit iSnmme fix bejahte gerabe S^rponenren t>er$ 
fKtloinbe/ fSr eben fo(c^e nngerabe but0^ bit ^ernonlli^ 
fi^^en 3<)&(en beflimmt merbe, unb für t>erneinte gerabe 
bnrcf^ eben btefe 3a^len nnb ^otenjen Don «tt. ^te(e 
t>rey Sd^e laffcti f!d^ auc^ bey t>er ^nOetm 3{rc 
von Ketten anbringen , menn man nnr^ To tt>ie fie^ 
^ier anöfiebrficft fmb, gerab nnb nngerab bep ben (£fpo^ 
nenren uertoecbreft/ nnb f{att ber ^ernonaifc^en Säulen 
bie benfelben enrfinrec^enbe (4) a, a^, a^^ n. f« n>. 
nimmt. 

6) Sie 9let(e fSr bie Cofecahte ftnbet man auf 
dleif^e ^eife^ tt)ie bie fflr bie Quanu, bux^ blofe 2)ibt> 
f{0n: e< fep nemlic^ 



\ 
1 ; . 


«7 




I . a . '3 I ♦ . S 


&c. 



fo toirt ba« 58er^4ttnig feer Soeffictenteit biefer mtxxvmn^ 
tenlRei^e buri^ fofgenbe @Uic^ttttd 6ef{immt: 

, a^ — - + — ' &c. ± 



I.IL.3 I •♦5 *" I .2.3..43/2 + 1 

2)aratt« crl^ettt, t>er6ttnb«n mit (III. 3/tinb 4.)/ ^<^? 

a^ zz 2 \ TT— ^ '* 2 + -— =: a -^— • 

Unmittelbar Idft ftc^ m^ bie-Oiei^e für bie Cofef ante 
Ott« bcr für bie eotangente ableiten, »eil cofec/(P 
= cot % (p — cot, <p * ). 

l 7) Wn fßnnte anf Den ©ebanfen ßeratf^en, tA nii^t 
e|tt)a bie 9veif;e ffir hxz ^ngente auf eine dr)nlicbe 5Q8eife, 
tt)ie bie für ben ©inu«, in ein ^robuct a\xi unenblid^ 
tielen goctoren f 6nne aufgelSfet »erben* 3n ber %Wi 
»enn man bie ©runbe liefl, auä »eichen bie meiflen 
@cbrift(ie«er *^) jenen 2Ia«bracf für ben ©inw« ermeifen, 
foßte man fajl terfnc^t »erben, eben biefelben »6rtlic$ 
unb nnDerdnbert auf bie Tangente äberjutraflem SS ^at 

•) aSerel.JFw^^-Inft.C. D.p. ^4^. ^ . 

*•) STtt* bie iDonuiili<*(len unter bctt mmn 6c5rift(!cllcrtt ubcr 

bfc bibwe «nalpfi«', t- ^ ^;m Obn'ftUcutenant von Ztmpth 

|>off ( 9(nal9f. b. ttnenW. e. 47» ) / ^^^ ^«""^ ( ^edit. Analyt. 

. p. 617)/ ü. a— 30b. »errtouUi, bcr (grfün&er tc^ ea?e« /bat 
ff* felbjl Smctfel bttgecjeti aemacft : bicfe l)at ^crr ^ofwtb 
B4flner seb^ben C^nal, b;Unettb(> §« 39s. u. f. »J 
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2)aratt< toitb bttrd^ i^nliä^t tßemanblnnitb: Tee <ßi= i 

^ZJL 2±(an— 0* . _Z_.5:±(an— 0* 

— &c. S>iere Steigt Dergltc^ctt mit ber in (4) trmte^ 
feilen ieiftt, baf 2 ± (2 /? ^ i)*"» =: ±'f x^, »ö» 
6et> baj untere 3eid^en för iin ungerabej/ boi öftere fär 
ein gerabeä m gilt* @o erl^eOt aifO/ baf auf eine fe^r 
einfac(^e 9(rt bie Summe fofgenber unenblid^en Slei^e: 
1 — S**" + 5*'" — ^am.;^ gjc., bttr4) bie 3a^len 
et, ct^, x^^ n. f. tt>. )ebe<mal befiimmt toerbeti fSn^ne«, 
£) irin ieigt ftct eine nic^t gonji unmerfmürbtge/ unb 
foDiel ic^ mei0/ noc^ nit^t teUfidnbis 6emerfre %na^ 
(ogie in>tfc(>en ben 9Iei^eu bon ^tttum, einerfeitd ber 
ttatdrUd^en^ unb bann ber ungetaben 3<^f)Un, be^berfeitf 
mit abtoec^felnben "^titfym. & tf{ befunnt , auc^ im t>or# 
^erge^enben ge^Srig ermiefen , b<i0 ftep ber erf{en 3(rt boh 
0{ei{;en bie iSumme fär beja(;te gcrabe S;:t>onenten Der^ 
f(t)tt)inbe/ ftir eben folc^e ungerabe bnvtfy bu ^ernoitllii^ 
fl^en 3(^^kn beflimmt merbe/ unb fuc Derneinte gerabe 
bntH) eben btefe 3^(>I^n unb $oten{en t>cn tt« !Die(e 
t)rey S^ee UtTcit flc^ äuc^ bey Der ÄUöetrn 2Irt 
von Ketten anbvin^m, mm man mit, fo mie fie^ 
^ier aaögebrAcf t ^nb^ gerab nnb ungerab bep bm ^fpo* 
muten bermecbfeit/ mb (iatt ber S^ernDttaifc^en 3a(>lett 
bie benfeiben entfprecftenbe (4) «, a^, a^* u. f. »• 
nimmt. 

6) ©ie Steige fflr bie Cofecante ffnbet man auf 
gleiche ^eife/ mit bie fSr bie @ecante/ burcj^ b(of e 2)ii>i« 
flon; eS fep nemUt^ 



«7 



cofec.® = . -^ — .. ^. 



I . a . 3 ,1 ♦ ♦ 5 

:r - + fli <p + fl" <p3 -f. &c. 

fo toirt baö !8er^5Itnig ber Soefficierttert biefer «curriren^ 
+ &c. ± 



2)aratt« erl^ettt, t>er6ttttb€rt niit (IIL 3* unb 4.)/ ^<*5 



ttttmittd6ar Idft jic^ att(* bie-Siei^e fflr bie Cofefaiite 
Mi ber ftlr bie ebtattgente afeleiten, »eil cofec/<p 

ZZ cot. '^ (P — cot. (p *)• 

* 7) SDJ^i« fßnnte auf ben ©ebanfen geratf^ett, 06 nil^t 
e|»a bie Üieif^e ffir bie 1[AXi^tXitt öuf eine af)rtfic^e SQSeife, 
tt)ie bie für ben ©inu«, in ein ^robuct ou« unenblic^ 
ixielen gactorett jE6nne aufgelSfet »erbe«. 3« ber %W. 
mm matt bie (gruttbe lieft, au« tijele^eti bie meifleti 
©c^riftjleaer **) jenett SluSbracf ffir bett ©ittu« erroetfett, 
foffte matt fajt t)erfuc^t «Derben, eben biefe(6en toßrtlifi^ 
itnb tittberÄnbert auf bie Satigente flberiufraöen* €5 t>at 

*) ajergl. JPw^inft. c. D^p, 5-4^. 

♦•) 2ruc6 &te t)oriunlt<Jflett unter ben neuem ^cJrtftffeUetn über 
bie b6bcre «nalpfi^', |. ^ /?en: Obrifilieutenant von Cempel^ 

?>off ( 9(nal9f. b. Uncnbl. 0. 478 ) / ^^* ^^""^ ( ^edit. Analyt. 

. p. 617), ü. a — 3ob. öcrrtouUi, ber erftnber be^ @a?e^ ,bÄt 
ff* felbfi gwetfel bftgeoen gemacht : ^icfe bat ^ert ^ofratb 
B4flner gehoben (JHul b/Unenbl* S* 9^8*»* f. toO 
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Uintn "B^tiUi, bdf tang. x bann immer tittb nur boitn 
i^nfd^mnbt, totnn ün. x := o mitb, a(fo für x^z; O/ 
= + 'TT, + a TT, + 3 TT tt. f» »♦ : mxnm foBte fle tiic^t 

/ x^\ 

tbtn fo tDte bet (^itttt^/ barc^ baö ^r^bact ;c T i -J 

f 1 '—^j .... bargepeirt »erben? (©iefe gorm 

mdffeti bie gactoren ^abm, mit bai erfie ®Ueb ber @UU 

clttitg: — 5^ m o, zr I tfl)* ^arau« «tmte man 

iDenigffeniS bie QJermttf^und {ie^ett/ ba$ bie sem^^nüc^e 
93emetäare in trgenb einem ^uncte n\ä)t gani t>o(((ldnbig, 
fep« Sin anberer me^r btrecter 3tt>eife( fc^eint in folgen» 
ber ^irac^tung }u liegen. SBennman eine jttfammen» 
Qifi^te afgebraifc^e &t6^t X, eine Sttnceion wn x, d^ 
m ^robuct an« einfachen gactoren at — a, x — ß, 
^ — 7 tt. f. ft>. ottöbröcft/ fo mäffen «, ß, 7 ü* f. nw 
bie SBnrjefn ber @(eic^ung Xz=:o fepn/ b.t menn tarn 
tiefe 3Bert()e Don x in bie ^nnctioti fe^t/ fo mn$X\oxxh 
li($ t)erf(()minben ; ober biz etnielnen ©lieber biefer @r$fe 
infammengenommen mdffen o geben* S^r fin. x iff X 

== AT -^ h ^ &c.: iinn birb §tt>ar 

fin. x offenbar = o, fflr x =]o, n + tt, + a 9? 
k; ob aber ber unenblic^e SRei^en^Sfu^brncf anc^ tt>irfli($ 
t>erfc(^«>inbe, toenn för x, 'tt, 2 tt k. gefegt »irb/ möchte 
DteOeic^t eine anbere grage fepn* ^efannttic^ unterf((^et» 
bet man in ber Se(>re t>on bzn Steigen cmcAyti^dft nnb 
Artc^mettfd^e @umifien: 3^ene ftnb eigentlici^ 3(u<^ 
brittfungen/ auj beren Snttoicflnng bie 0tei^ entffoiibeti 



ift, tbtt mniiilmi dli etirfladbeii gebadet Mtbtn fattit*)! 
2fn Otefem @ttine tft fin. x immer bte @timme ber 

''':v3. . x^ 

nitcttDUc^ett Steige: x 1 &c.: 

i.a»3 I ♦ ♦ • 5 

unb fo fattn btefe @ummafiott/ in i^rer 9nigemein$eit^ 

l^ep anafpttfc&en Unterfuc^ungctt mit 92u$en gebraitc^t 

loetDen- ©er @c6rauc^, ber aber ^ier t)on berfelbeit ge* 

tnac^t mirb/ fc^eint noc^ me^r wvaniinfe^m, ntmü^ 

»aß fin. X auc^ lior a: = tt, 2 tf tt*,f. »• bie A|rtt^me^ 

ttfcl^e @umme jener dietf^e fepn mäffe« Itnb ba« tft tS, 

iDa^ bie 0ri}nbe> fboraud man setDibnli^ {Reihen bfefer 

SHtt ^ziuititf &ie(feic^t nic^t mit ber DoOfommenfien &U 

heni bart()mt. @o gilt biz 9iet^e/ meiere btn fboim burc^ 

ien ^inni anibt&cft, ofenbar nur för hth fMnflm ^^ 

im, ber einem geiDiffen @inuä iu^e^firt. S>at imi^n^ 

lic^e S3erfa^ren, hie 9ieif>e, öon tt)elc|>er ^ier bie bit Svebe 

ifl/ in txmifm, iH, biefelbige atxi ber mt senannteti 

obittleiten. $(ber auc^ bi; anbetn ^tt^obtn, ben @intt< 

auSiubräcfen/ m6c^ten immer noc^ einigen S^eiUl in 

5tnfe^ttnfl beö er»d[>nten graflepunct« flbrig iaffen **)♦ 

SDieSrage/ om f{e ^ier noc^ einmal beflimmt anzugeben/ 

if{/ 06 @ä|e/'tt)e(c&e fdr enblicbe algebraifc^e fHuibt&dt 

erliefen ftnb/ bie immer eine arii^metifc^e@nmme ^abeir, 

a»c^ auf tranfcenbente nnenb(i(^e Ot^i^en ^ SdtäbrAcfe 

♦> JpH^fl' 4e feriebus redprocts, Cemment, Petrop. Nov. T. V* 

*'') ^m einfachere 9){ett^obe/ a(^ bie tmCejirt fiter^ erwibttte; 

lebrt S^exx ^Qfrat(» B4flner Cl. c S* a8^)/ oemltcb tutcb bie 

Differential' ©Wdjttitg r— j z: ^ s, jOie gewi^nlicÖe Sltlbn 

für >en einnl t# etgentii^ nur sXti parttcnUre« SntedirM &a^ 
i>on/ wobnrc^ man jltllfcl^metdenb anittnel)men'rfdfteint/ >a$ ^ 
ben fWn#en SSoöen tetewte. - 
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ifitbet/ ober no(^ (e()ttemer> inbetit matt bte §orm ber 
SÜtÜyt onttimmt/ uttb Jtir SBeflimmuitfl öer^eoefficieriteh, bie 
@(ei^uttg: tang* x zi cot. x — a cpt. a x, mit Sujie 
^tttts bet nur ertoiefenenSSei^efAr bteSangettte/ gebraucht, 
ri) ;piefe.9leif>en fornmeij btp bett ©c^rifrpeaeb i6er' 
bie |>6^ere Sfttalpf!« fettett toUfianbig etttttjkfeft t)ot *), 
iDCil t>(ii 0«fe§ ber Coefficietiten^ tticftt fo attfattettb ift, 
<il« bep bell SRei^en fßr ffoftttufle iwib einttffe. ©ortf! lÄgt 
flc^ biefeä (Sefe^ auf mer;r aU eine fUvt aw!^ ani bett 

erfleit ©rfitibett aWeiten. ©o ifl cot. ^ = g;;;-^ ♦ . ?*f^ 

matt ttuti bett CofittuÄ tittb ®inni ttt i^te uttettbKc^e ^ros» 
sreffiotteti auf, foetttffe^e btttc^a5it)iftott eitte Steige, ml^t 
JefatttttHi^ jtt bett recurrirettbett SRet^ett ge^Ärt 3fl bem# 

ftacl cot.'X =-^1 +fl'a:^ +^"^^ +iZ">a:^ -h&c,)' 

X 

fo tbirb jeber Coefflcietit a^ btirc^ atte- borf^ergef^enbiftt 
termittelfl folgenber ©leic^uttg beflimtiit : o = a^ 

^ -^- + — &C. + 

^ i.2»3 i*-5 I . . ♦♦a /z «— i 

T- ^^ — — ♦ SJerftlic^tt mit btm mi o6ett itt 

I . ♦ ♦ a /2 + I 

(ni. 4O if! ern)af)ttt Ä)orbett, jeigt biefe ©leicjtttt«, baf 

♦ 31^ fep/ toetttt 31^ bie nte 



ay 3= — • 



I ; 2 . 3 ♦ ♦ 2 /i 
SBerttoumWe 3a(>l attbeutet — gine attbere fee<i«eme 
' fUvt) bie 8ieil;e fflr bie ffotatigettte {U finbm, iiht bie 

• •) «ttUr^at Ptf CInft. Calc, Diff. Cap. V, p. 494) «W AtttWir 



ffittedratiott an btf J^an^ & ift nemn<^ cot, x =; 
d :c ^ da? 

— f. ;; -r ZZ -^ i f. T"-^T"— * ^^^ *» ^* 

.lin..x* I • — col. a X 

mttUtpUcirte ^tuc^ {a%t ftc^ 9(et4fa0ä in eine recurri^ 
renbe 9iei()e entmfcfeto/ meiere mit d x mul^iplicirt nnb 
Se^6ri9 tntegrirt — ^cot. x %\% ^arautf folgt tais,^ 
fe(5e giefuttat — ^ud ber Siei^ für Die CotattdenCe er« 
Si6t ft(( bie attbere fAr bie Saugeote ttnoittrelbar/ i»eU 
taxig. X = cot. X — a cot 2 ;c ift. 

I a ) Segt man biefe« 95erfa^rett , jene ajeifteii ju ftnben, 

jnm @rttnbe/ fo entfte()t baraud Dermittelfl ber Sermatib« 

• (ung in ( I ) ein neuer ^emeij für ben c6en f(4on erttie« 

fenen Sln^brncf ber ©umme 2 + /z ^ "* — *• g6en fo 

I läßt ftc^ burc^ biefe Sfrt ju fc^fießen^ t>axt\)m, ^a^ 

I 2 + n * »^ = o fe|>. €^ i(! nemli* ( irt XVL oor <P, 

: — (p, iinb t)or 'Ä, a ^ gefegt; coi! <p, — r cof. 1 <p 

j + cof. 39 — cof. 4 ^ + &c =2 + cof. n (ß 

' > z= ^« S3arau6 toirb/ burc(> SluflSfund ber Sofinuffe in 

i^re meinen, l±n—^X + n^ + ^- 2 + /i4 

1.2 . 1 ♦ . 4 

—* &c. =1/ Da biefe (SleicÄnn« filr jebe« 9 gilt, fo 
indffen bie (Summen ber €oefftcienten>9iei(^en berfc(^iotn^ 
ten, 6i« auf 2 + /i =^ i. r— Obgfei* biefe SBeioei^arf 
gan) einfact^ ifl, fo fc(^ien e« mir bo(4 nidi^t überflAßig/ 
im bor^rge^enben/ eben. biefe @2|e alJ Folgerungen 
avti aagemeineren^etra(f>tungen bariufietten. Sben biefe 
$5etra(^tungen geben {toar auc^ 3(uäbräcfe fAr 
2+ (2/z— i)''/ bepgeraben unb ungeraben r: aber 
tt ld#t fltb hüvani nic^^t o(>ne einige 9Bett(äufigPeit bar« 
t^m, bafi im itoeptert SaUe bit &nmmt iebe^mof »er* 
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fc^mittbf, ttttb foelc^em ®(fe|e fte tm erffen folge* fbttf^ 
M in ibttft^m, finb @(^(d(r« f>oti ber STrt; tote fie ^ter 
geführt morben ^tib/ fe^r btettßc^: bief mirb ait< bem 
tio4>folfletiben fogleic^ er^eßen.- 

4) 5»1r bie ©efante eine gleite jti ftnbeit, berfa^rt 
^ matt auf Sfynlxi^t 9lrt toie itt ( i )• & tf{ neitfUc^ 
I 1 



fec. (p = 



co£(p ._ • <p^ ._^ il_&c. 



I ♦ :^ ^••4 
JDteftr f5tn^ etttiDtcfeft, ö<6t eine eecnrrirenbe Siri^: 
j^ fli (p* ^- a" (p^ + fl"' (p^ + &c.; ber SRenner 
ieigt bie ^tf)iitni$»(BtAU, nnb baranS ent^e^t für bie 
Coeficienten folgenbe @Iei(^nn0: 

1 I ' I 



+ &C- ± 



St>iefe« ®efe$ ber«ttc^en mit bemjenigen/ »efc^e« tn (X.4) 
für bie @nmmen ber rectprofen SRet^en t>on $oten}en nn^ 
seraber« Saf^kn mit abtuec^felnben S^ii^^n ifi ertoiefen 
fDorben/ »eigt ba$ ^ 

2+ — ^ — ' — ;^ r— = :t- ♦ ^^* - 

©0 fittb alfo bk 3ai)lm a, a\ a^^ See. in Slöcfftc^t auf 
tieft Stellten, tUn bai, toai bie J^ernonaifc^en Saufen 
für bi^ rectprofe Stei^m bon potenten ber natärlti^ett 

Sa^leti, ober für 2 -— / mb für bie Zmmun^m^ 



ftrth, SRait tiettite fflr iebe« q, a<i = 

fo er^dd matt neue "^oi^lm ci, k\ a" u. f* m.^ welche 
^uler 6t j atif bte lote bm^mt fyat (Inftit. Calci Di£ 
C VIII. p. 54a). ©iefe jum ©run^e gelegt wirb alfo : 

lec. X = Ä + 1 — '- -{ h &c. 

!♦ a i*2«3.4 . !••*> 6 

2 + -— =: , — -. 

5) 6e|t man in bem nffgemetnett SfoJbrucfe ffir 

flatt.d, ~/,fo folgt baratt« tia(|>jle(;enbe eummatio«: 

fin. cp — fim 3 (p + fin.' 5 (p — fin. 7 (p + &c. zz o» 
^iefe 9{ei()e ttac^ b^r 6t<^ert9en 3(rt 6e()anbe(t/ Derdnbert 
flc^itibtefe: , - : ; 

<P*2 ±(a/2~i)- ^ • 2 ± (1/2— 1)3 

1 « 2 * 3 

+ — 1- 2±(2n— i)« — &c. . 
I ♦♦5 

S)a biefer SluJbrucf für febej (p Derfc^totnben muf/ fo 
folflt barÄttÄ: 2 + (2 /z — i)««-^! r: o, ein neuer 
einfacher ^^emetö fär biefett fc^on im t>or^er6e()eKtben ge^ 
funbeneti @a|. — ©ie tjorigert SSBert^e t>ou X unb^ in 
2 ± fl^ fin. ((p -f n ÄJ gefegt , ,fle6en för bie ©efante' 
f»Igetibett Steigen ^Sluäbrucf: 

1^ fec. (p = cqC (p — coC 3 <p -i: ^of. 5^<p 
-— cof. 7.<p + &c. 
S 3 



36 • 

^atani totrb bnrc^ i^nliäft fBemanblnnitn: tcc. (ß=r i . 

— — ^ 2±(2i2— 0* . _2L..2±(an— 0* 

— &c. S)tefe 9tet^e Dersltc^ett mit ber in (4) irtDte^ 
feneii leigt^ baf 2 + (2/1 — i)*"» =: + -J a^/ »ö» 
6e|^ bai unten Beid^en f&r ein ungerabej^ bai öftere ffir 
ein flerabeä m iHu @o er^eOt aifo/ ba^ auf tint fe^r 
einfact^e 9(rt bie ^umme foigenber nnenb(i((en fRtifft: 
1 — s^*" + 5*'" — f2m.^_ ^c., bttr4^ bie 3<^^I^n 
0(, a^^ 0(1^ n. f. n>. itbttmal benimmt mevbtn fSn^ne«, 
^'irtn leigt Hd eint nic^t gon) nnmerfmfirbige/ onb 
fooiel ic^ mei$^ noc^* ntc^t t^eOfidnbig bemerfte 2(na^ 
(ogte imifc^^en ben SRei^en bon ^tmtn, einerfeittf ber 
natdriicben/ nnb bann ber nngeraben S^^W^f bepberfeirj 
mit abmec^fetoben 3et(^. & tfi bef annt , aoc^ im Dor# 
^erge^enben s^^örtg ermiefen / bafi bep ber erfien 3(rt bott 
0lei(>ett bie i@nmme fdr bejahte gcrabe Sponenten ber^ 
fct^tDinbe^ fiir eben folc^e ungerabe burct^ bte ^ernonlli:? 
filmen 3a^(en befltmmt t»ttbe, tinb für berneinte serabe 
bntUf eben btefe ^alykn nnb ^otenjet? t)on «tt. JDtefe 
Orey S^ee latTeti fid^ auc^ bty Der Äiiöern 2{rt 
pon ^et^ett anbringen/ menn man nnt, To toie ftf 
^ierait^sebrAcft^nb/ gerab nnb nngerab bep ben S^po^ 
nenten oermecbfeit/ nnb ^att ber ^ernottllifc&en Sagten 
bie benfeiben entfprec^enbe (4) «, «^ a» n. f. to. 
nimmt 

6) SDte Steige f&t bit Coftcantt ftnbet man auf 
gleite SBeife, wie bie fflr bie ©ecante, bnrd^ bto^e 2)ibt» 
flon: ei fep nemlir^ 
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• I . a . '3 ■ I ♦ . S / ■ ' 

= 1 + fll (p + flU (p3 ^ &C. 

fo iDirt Mi 95er^5Jtttig ber Soefficienten biefer wcurrire«^ 
ten1Het()e buti^ folgenbe ©ieic^uttd U^immt: 

a^ — - + ' &c. ± 



1.2.3 I ..5 "" I .2.3..«S/2 + l 

2)aratt« er(;eat, uvbnnbin mit (III. 3. unb 4.)/ ^^9 



V 



ttttmittd6ar laft ftc^ auc^ bte-8iei^e fflr bie €ofefaiite 
üni bev für bie ffbtattdetite ablüun, mil cofec.'^ 

= cot'iip — cot. (p *). 

•/ 7) gRattfannteaufbettÖebanfettöerat^ett, o6itft$t 
e|tt>a bie 9ieir>e för bie Tangente ouf eine 5r>nlic^e 5Q8eife, 
toie bie für t>m ©inu«, itt eilt ?}robuct au« unenbUc^ 
Dif fen Sactorett f Sntie aufgelSfet »erben. 3tt ber Zf)at, 
totnn man bie ©runbe liefl, au« »eichen bie meifleti 
@(Orift(ie«er **) jenen 2Ia«brucf für ben ©inn« erweifen, 
fottee man fajt öerfncl^t toerben, eben biefdben toßrtlicl^ 
itnb nnöerdnbert auf bie Sangente überjutraöem S« l>at 

•) Ser^l. Jp«/«- inft. c. d; p, s4i. . . 

♦•) 2(tt* t)te t)onufjlt<S#en unter Den nmxn ^dJrtftdcHerit il^er 
bie Wl)we «nalpft«', t. ^ ^m O^rißUeutenant von Tempel/ 
ftoff («nalvf. b. ttJtCttbl, ©. 478)/ -E^. WP"'»""^ (Medit. Analyt. 

. p 617), lt. a — Dob* öerrtouUiy ^ec grfltt^er t)c? ea?e« /b«t 
füd) felbjl gwetfel bäöecjeti acma*t : ^iefe f>üt ^crt ^ofrat^ 
»4fhier fle^pte» C9f»al, b;U»e»M;s* 9?8v«- f- »O 

S 4 
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tUntn 3fDdfc(/ ha$ tang. x tarnt ämner tiitb mir boim 
fHtfdfymnbt, toenn fin. x = o mixb, alfo f3r xzr o, 
= + ^, dt 2 '»^/ dz 3 » II. f. »♦ : »amm foBie (le nic^t 

cbm fe iDtc ber @tttit</ borc^ bai $r»bnc( x( i ^ j 

Ti ^ j . . • ♦ barsefieOc iDftbeii? (©irfe gorm 

müfeit bit ^aaottn ^btn, n>etl bai erfie ®(teb ber Olet^ 

f|tiit0: — 2 — ::: o, zz I ifl)* ^Darani »iwfe tnaii 

^totni9iftni bit ^ztmu^ntii iie^n, ba$ bk setoS^nltc^e 

Sbttctiiatt in trgenb einem $uncte ntcbt gatii t>oaffiiiDtg, 

ftp. ^in anberer me^r btrecter 3n>eife( fc^etttt tu foiden» 

ber ^frac^tuns jti liegen. SBemi man tinz iiifammet^ 

9ere|te afsebraifd^e @rdße X, tim Sunction wn x, atf 

ein ^robuct auf einfachen ^actoren x — %, x — ß/ 

X — 7 n. f. tt>. düßbt&dtg fo m&ffm «, ß/ 7 n. f. «^ 

bie ^orjefn ber @(ei<$una X zz o ftpn, b.i menn matt 

biefe 93^rt(;e t)on x in bie ^uncCion fe|t/ fo mn$Xmivtr 

li(^ berfc^minben ; ober bit einiebien @(teber biefer &t6$t 

infammengenommen mäffen o geben« SAr fin. x i^ X 

x^ x^ 

= x f- , &c.: iitt» foirb §toar 

i.a,3 I ... 5 

fin. X offenbar = o, fix x zzjo, zz + ic, ± 2 ^ 
k; 06 aber ber unenbßc^e Siei^en^Sfuöbrncf attc^ tt)irF(i($ 
oerfd^minbe, loenn für x, 'tt, a 'tt :c* gefegt »irb, mScftte 
bieOeic^t tint anbere ^rage fe;^n. ^efanntttc^ itnterfc^ei^ 
bet man in ber Se^re bon btn Steigen c^ncAytifäft nnb 
artt^mettfd^e Gummen. 3^ene f{nb eigentlich 9ru<f 
brdrfungen/ au« bereu enttoicflrnig bie 9tet^ ent(iaiib(ii 



I 

ifl/ Ober mni^fltni M mt^anbfn itba^t wxbm tarn*).. 
2fn t>icfem &inm tf{ fin. x imm^v bie @timme t>tt 

itnenblicje« Steige: x -i — &c.: 

I .a.3 1 ♦ . • 5 

linb fo fmttt biefe Bnmmation, in t^rer Sni^emettt^eit/ 

htp analpet^c^ett Unterfuc^ungen mit dingen 0e6ratt(^t 

teerbem £)er ^ebrauc^, ber aber ^ter i)on berfelbett se^ 

tnac^t mtrb/ fc^eint tioc^ me^r borauöiufe^eit/ nemüi^ 

baß fin. X M<ff t)or AT =: TT, 2 tt u^J* »• bie 4frtt^me^ 

tifcl^e iSumme jener dletf^e feptt muffe. Unb baß ift ti, 

iDa« bie ^rtinbe> t^orauj matt 9ett>i6n(b^ Stei^^ett bfefer 

f&n f^zxltxtit, »ieHeic^t nic^t xait ber boOfommettfiett Sbü» 

bett) bart()titt* ®o gilt bie Stet^ey toefc^e bttt Sboseti bttrc^ 

ben ^ittnö aulbrtlcff, offettbar ttur fär bett flettt({ett ^0^ 

Sett / ber zintm getDiffett @tnuä {uge^firt* $Da< getDS^tt:^ 

li^z S3erfa^rett/ Ut ^zxi)t, t).on tt>elc(^er ^ier bie W diebe 

ifl/ iti ertD^ifett/ x^, biefelbige attä ber ttnr fletiattntett 

objuleiten. $(6er auc^ bi; attbertt 9);et^obert/ ben ®itttt< 

ouöiabrdcfett/ m6c^tett immer ttO(^ eittigen 3^^if^( ^^ 

$Infe^uttg bed erti>4^ttten ^ragepunctä fibrig laffen ^^)» 

SDieSrage/ tsm fle ^ter noc^ eittmal 6efitmmt anittgebetT/ 

ifl/ 06 @%/'tt)e(($e fdr etiblt4»e dlgebraifK^e Slttjbriicfe 

crmiefen fttiby W immer eine arit(^metif($e@umme i)Cihm, 

«ttc^ anf tranfcenbenee unenblic^e Dtei^en » Slttäbrfiife 

•) EuUr de feriebus rcciproct», Cumment Pctrop. Nov. T. V* 

**) &nt wf^^w ^etl^obe/ a(^ bte im C«jrt |tter# eett»4(»{tte; 

feiert Sizxx J^ofrat(^ B4flner n. c s« as^)/ neniKcb burc^ bie 

d* s " 

!&ifferentta(/®(ei<$tttt9 r-~^ z: ^ s» iDie getvil^nKcf^e SReilie 

fSt ben 6intt4 t|{ eidettt(i^ nitr etti Daniculatf« 3nteg?A( ba/ 
«OH/ tvobnrc^ man füllfd^weidenb an}unel)men"f(6eini/ 6aS ^ 
ben f leinjien fSoden (eDeiite. 

S5 
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ivwKB oignMnwc viiutH/ pcsn ni mcrs qM^ "^ 
nm muäftilf^ &mum utittmm *). — Sikft 9^aaSm 
i»üi$ittbi% jtt eiMmfcte/ mntbt iia iß mdOimfit fcpa, 
Mb «01^ andere 3>i»ifiMmnf«<ft«*t» iot^MoMs miu 
um **), 4ui(( fnDiiniiiafai ibofUfig/ baMmeXb^ 
ffa^ ttti^tf »emsfr M hu iMor, ten 6a( ftSbfttn }• »ie» 
tcrfesm/ fonDent mnr stfsm Me «mS^iiU«^ Snoctfort 
ciai^e €ui»eii6iiiitai toriatrasctt/ Mc t<^ »tr frttfi «e» 
tcn»<lnt9 nif^f t^Utommm MHrbisen^ asfl6fint fam: 
»citii Trc9lt(( tfl c<te^r.oft ktil^lfr/ 3«><iftl iß moi^/ 
Ott fof ^e i« ^ebco* 

XVIIL 0nmmirund ^er fXei^cit/ in iDe((^m 
llattdenteni ©efanteit u. f« to. Dorf ommett. 

i) @p ^infid bte ^alpftm UntttMtmitu d6er 
Steten DPI! Co^nofen nob @tnvf<n ongelicOt ^ben, fo 
tDOtig fabelt fie (ic^ fett^ mitSimiintning fotc^ 9iet^ 
b€f(biftiit, in bmn&lUbfmZanQtnttn nni. Qdlatiß 
Un bepnbli^ ^nb. 3(n4 li$t fi^ »irflu^ hai IBerfa^reii, 

*) ttefierl^atqit M H 64»ttrt«fctteM, itiieiiMt<^ SCctM ol« 
C((tt4tin9eB itt betrachten. 60 fiiibte naii a«< bei 9let^/ 
oeid^e ben »Beg« bnrc^ ben 6ttiu^, ober bte £«itgeite oitf' 
brndPeii, fcbliefcii, bof einem verfcbntnbenben ^osen nnii^Itge 
einnife ober l^nngenten infomnien: ba ne»tf jeber %o§en nnt 
ftnen 6intt^ nnb eine Sangente t^tut, on^ «i^t einmal mebrere 
nnmigltc^e. 

^*) mt Unteffttdunien btefer 9xt miften anf fol^e ^egrife 
inrncfgebf a4t »erben/ mit f}. ^. Mfintt bep ber SXei^e/ bte 

$xa — ^ entfte^t, enttoicFelt M CInal. b. lenbl. $.1;) 

f5c9 genonerer 9rflfnn§ »trb man finben, bof ^e 6«mmatio^ * 
nen jtnenbfkber {Reiben von btefer ausgeben, ober bnrcb trgenb 
einen/ inweilen ncrborgenen/ SBeg m btrfeibetinnicffommen* 
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mli!^ti matt am 6^if)nU^fttn Up ber Gttmmirttitfl; ber 
8i€t^en jciter tdvt ge^roitci^f f)at (XVi.) / bep ben 9iet&m 
b€r anbertt 9bt dar nic^t anbritigeit/ 3(t> ma^e, ^ler etnett. 
X^erfttC^/ biefe i&dt ettttgerma^ert aüiim&Um, mt> 
lit fUntotnbmi btv mtntoittiitn !D2et()D^e aocb bep bte« 
fett 9lei^ett }u jetgett« 3tterf{ totrb e< ntc^t fibet^fläßis 
fcQtt/ bterelbise bep ettter bott bett meittgeit^ 9vei^ett^ berett 
©nmttten fc$ott>beFatttte^ttb/ j(et4^fatit im wtMi {u x>er^ 
fuc^ett. JDiefe Steige tj|{ fo(0fttbe: 

tang. <p + i ung- i <p + i tang ^ (P + | tj^ng f ^ 

,, (P 



-t- &c. = 2 



£u(rr N bttrc^ «tft^itiKir etttfac^e«/ aber geiDifiVrtnafett 

inbirecte« 5Berfa^rett, t^re ©umme = ^ — ä cot. 2 cp 

defttttbett* ©tt befonberer ^aü biefer @ttttttHattott gibt 
eine jierlic^e Cottflrttction för bie Üttabratur be*^Äreife«/^ 
tt>el(^e Won Carteftue fattnte *). 

2 ) ^an Jbriicf e^ nm bte @amme biefer 9iet^e jn finben, 
tta4^ ber bt^^erigen @{emo^n(j|eit bie Sangenten burcl^ i^re un^ 

enblic|>e?Jrogrefnpttett'att«/ fo tt)irb 2 — 



.'<p 
tang. — ^ — 



= 2: 



,«— I 



(a«-i) 



2lJ 



<P 



+ 



a*Ca' 



I) 



« 



ir 



(p: 



(»-.X) 



+ &C. 



*) Euler. Annotationet in locüin qucndam Cartcfii. — Comment. 
Petrop. Nov. T. VIU p. IJ7 &c. 3» ^<» Opufc. lAntlyt, T. I. 

iH Hefe ftntnfnd^ang foH^eftSt, 



9^ 

fRnn ijl für eöi t^iUfitli^ x, S — =: ; f€|t 

X* X I 

ntatt d(fo fSr jr.ttac^ nnb na^ t^ , n^, a^ ti. f. to., nnb 

ftiimmrt Die etitieUieit ®litba hitftt fSnibtndi, fo ^tbtn 

fc^ a* — I / a* — I n. f* to. im Sd^Ier nnb ffltnntt 

i (f> ' 
tesenftttig auf, nnb man tt^iU 2 — — . ung. 

^«— I . 'a**""». 

z:: h h &c = — — z cot.a <P# 

1.3 I ♦ ♦ 4 <P 

fDtf tinmittetftar ani ber ^bigett Steige fiir bie Cotattsente 

3 ) ^etitt matt Die @rtlttbe bti !Berfa^rett< tttteerfit^t/ • 

fxibbnt^ im Einfang (IIL) bii reciprofe fRä^tn mit €ofU* 

ittsffett ttttb ©tnnffett bielfac^er SSgen fummirt fDorbcn 

fnb, fo »trb man (etc^f auf ben &tbanttn ^tvat^m , ba$ 

fc^ baffeibe anc^ bep Sangentto anbrinden (äffe. 'S)te 

aUgemeine ^nfljfnnd tfi biefe» & fep bte @nmme ber 

t. a (p t, 2 (D 
«ftenblic^en SReifie:! t. (D 1— i ^H— 

•= -^ + 8:c. = 2 + -^ = @, fo »itb 

bittre^ 93emmtbliind ber Tangenten in ifyn ^rogrefftonen: 

*) ®te etmrnt etner i|tfantmendefe(;ten ®>ri$e (wai bei 9Bort 
eumme oder bai ^etÄen 2 t^ier bebeute, tjl (iefattntyo^irb 
mi^ ber6umme ber etttielneit ©lieber iufammendefe^t !Dte 
Gumnie ettte^ Vt9bnm, beffett einer Factor » ni(f)t mbiit, 
alf'» eine €on|lante i^/ gfei^r bem 9robncte au^ biefer eon/ 
fldntt in bte (5umme bei^ anbern %a<tm. ^iefe be^ben ^e/ 
nterfnnden t^oraulgefe^t, getojbrtbie sectenn^ärtcge ^esetd^ 
tutna^art immer fodleicb bte aUgentetne Ueberftd^t: m\^z$ fm 
nnmfmutl^t ^mbüi ift. 



9t 



6=''<-''.rJ2.a»^.V± ' 



I ♦ a ' n. 



2 m 



... 4 ^ -„.2m-» 

S)a< @efe^ be< ^ortgattdö 6e9 btefem iHnibvud ifl aufals» 
lenb; bie @ummen/ loelc^e m bemfefben Dorfommett/ 
fnb burc^ bie t)or^er9e^ettbetr Ünterfttct^uitgen 6efattitt; 
bie leftte betfelben ifl 2 ± n^ =^|^^ bte foljenben 
mit serabett bejahten €ri)onerttett Derfc^ttrtttbett., ®o tf{ 
«ffo »♦ 95» . 

a3 , 3.3 . 43 

_7r^ (P <p2 

la 6 

Iteber^auDt lafett fli^ bU&nmmtn btefer «ttetibltc^en SieU 
^en , in m^fd^tn ber €):ponent im fUettmx me uttgerabe 
3a^( if{/ immer burc^ ^oeeitien Don (p unb ^r auibrüc^eti« 
— Sbett biefe @ummen ergeben f{c6 i^nc^/ «iDenn matt 
Dor ung. /z (P/ S + fiu. n (p fe|t/ unb bie oben er« 

^ , ßn. 72 (p . ' . 

mi^ntt ©ttjnmatiott 2 ± ^^ , ^ jn^^filfe nimmL . 

3) S)nr(^ eben biereö S^erfa^ren tt^iit mn hit . 
@ttmme folgenber nnenb(i((ien Steige : 



jam 521» . (^;2 — ^^l)*' 



94 ' = 



1.3 



«^<P?± 



Caiz 


— 




I 


3 m 


— I 


(2 n 


^^ 




I 


am< 


-? 



i..,6 (an — i)»»-f 

!Bc9 betieii ^ter tbrfommenbett'fknttaQitiiiiiiett, bte out 
Dem wt^^tfymbtn bawnt finb, tommt man tnblid^ auf 
tttf^tninbtnbt Snmmctt: Me Ie(ffe tfi 

= x±-J: — =_. 

* a/z— I 4 ^ 

giet^tt mit Cotangetttm ttelfac^er SJtgeti fnmttitreiu 
& ift tiemlic^ 2 ± -r- • cQt.n<f> =z — 2 ± ^j- 

.^ — — 2+ <P* 2 ± 

+ &c. €6eit fo llii ft(t 2 ± ^-ZÜ^ — V angetem 

(2/2 — i)»*" 

S)u (e^te Der ttt fettem SloJbracf toirfornmettbett ^ar^ 

ttaffummett i|f t: 2 ± i = ^; Die foljenben oOe t^ir« 

f($tt)tttt)ett* 

5) S6ett fo erhellt/ tote bte @nmme ber nttettbß^ 

c^eit Siei^e: 

.wftc. (p — r— , cofec, 2 (p + r- . cofec. 3 Ä 



itfnnbtH tt>erbe. ^er fänibtnd f&t bit ®nmmt li$t fU^ 
Ui^t an& ber obigen SRet^e fär bte Cofef ante Dermittelff 
bed bü^ertgett JBerfa^rettt herleiten ; gfeicfteVtD^ife m^ 

^^ cofec.(p(ay --o^ »ep rteit fplc^eh ©efanttit^Kei^ 

l^m muffen bfe €r)>on^nten ber natAtlid^m/^a^kn inbm 

, fec. n Sy 
Slennertt flerabe fepn; bann ffnbet ftd^ 2 ± 

=:a^2±--.+a^i:+— — + 06^2,+ -^— 

•f &c./ foobep man toteberom anf berr^mtobertbe @nm» 
men Fommt/ eben fo wie bep bem $(u<brncfe für 

— (ah — i)»"»-i* 

6) fUnt ben biJ^erigen ®ummationen faffen ftc^ 
bnrc^ .Differentiation nnb Integration noc^ fne^rere anbre 
^^ttUiun: fo er$4lt man ani ber Sangenten ^ Steige tint 

anbere, beren aagemeine« ©lieb = ± -^^ (»eil 

itemlic^ d. tang. x = d x fec. x^}; eben fo' ergibt flc^ 

^ , (cofec. /2(P)* 
. Ott« ber ^otanmttn ^ Ülei^e / 2 ± — «♦ f» »♦ 

S)nr€^ ^Integration fliefJen ani biefen Sltei^en ani$. bit 

@nmmen oon fo(genben bepben: ' 

log. eoC(p log. co£ 2(p log. coC 3 (p , log, coC 4 <p 

jam+a /jam+a 2^"*+^ ^am+i 

+ &c, 
log.fin. <p log. fin. a ^ log, fm. 3 ^ log. fin, 4 (p 

jam+a j^am+t ^am+i ^,aln + i 



5(j 

& t(! mm\i^ C d x tang. x ± — log. co£ x, 
£ d X cot. ar = log.'fin. x* Sßep ber erflm Steige i|l 
tie Conflatite ir o"; 6ep ber anber«/ irt Deren ©umme 

log. (D 2 + r- t)orfommt, »irb fie auS bemgatfe 

log, I log.a ' log. 3> 

(p = o gefttttbert = - ^- + -■j^;;^:-^ - — ^ 

+ &c.; baf «I/o fltttt t»er jwotenJReiH eine atiDere ge» 
fe|t »erben mnf / beren «üimmti ©lieb 

log. — fin. » <p 
— + — _^__— ift ain« ber Cbfefant<tt = 9iei^e 

(5) fliegt burf^ eine i^nliic^ Sfntedration bie enmme 
»OH foifienber ffiti^i 

log..f t.<p-^-:p;lo^.f t. a(?> 
beriöi «««emrine« ©Jieb = ± ^^;j:j^ • log- - tang. n(pi 

4 

^ d X 
babeo »trb t>ai befanteStttegral: i. -r— = log. tang. ^x 

^, ' V Im. X 

jum 0rtt«be gelegt; baf bie tang. n (ß tioc|> mit ~ mnU 

tiplUxtt »eibeit mwf, folgt, toiz wxlyin, anS ber 95es 
(limmttttg ber eonflante für ben %(xü ^ = o. gifte 5f;«* 
lic^e @ttmmation ergibt ft^ ani ber 9iei^e Dptt @i^fanteti, 

e« 



2^ 
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ti f(l mmli^^ Ldx kc. x = log. t f — -i- — x J> 

mb baxaui büi aKsemeiiite ®lizb Der bnv^ ^m^mwit 

eritfprrttgertbett SReif^e := + -7—7- ♦ ^°g- 1- 1 — t^ '^ ^ I 

— SSBottte man bie S^ntesrütipn fortfrjjeii, fo fommt 
matt attf ^nte^rale t>on &er gorm £ d j? log, cof. x^. . 
1; d it log. fin. X, Cd X log. t. ar* ©efft man in bem 
erffen Dor Den eofinud ben 3(uäbru(f burc^ S;rponeiittaf^ , 

@r8feti/ fo »irj) baffefte = — x log. an — ^ V — i 
+ f. d jp log. (i +e--»'V-i) = _ ar log. a 

toenit c— * * V — t =: ^, . ttnb bai 3fnf«8ral fo genom* 
nten »irb, baf e« für x^ o ucrf4>»mbet *)♦ ©arau« 
ä6erftel^t man/ ba^ baä Ie|tere ton ber ©ummation bet 

Dieil^e: { — ^ + ~I ~ HT + ^c- ^b^ängt; för ^ 

. j = + I nnb n — I ifl biefelbije an« bem tjor^erge* 

y 5 + i 
^tnbm iefanne^ a6er ancp fflr { = — : r n»>^ 

::= (mooonmejt^r uitlinbie 9ie^e ftpn »irb); 

> tx . 

'• ^ ^ ' * * ' 

jene ffim^e Don 7 geben x = ^/r: - , rnib (b erl^eflt 

t>aß f. d X log. cof. x/ ffir X = — , dWtjr mer^c 

a' , .. . . 



iftttgebett/ obft tttttar ctucr nmiifttHc^fi 0eftalt -*- SM 
Mrm SN^tenTOl fiti* d x log. 'co£ x fo!}! bat mibcre 

TT 

£ d / log. fiiL j «timtttettar / »ctm man j = — -^ ;r 
fefft: babnri^ »emoitbeft fic( Mefrt tti — £d xlog.co£^ 

zz — log. s / Don X = o 6t0 {tt X =: — genommen/ 

a . a ■ • 

TT 'TT 

tlfo = — — log. a Don X ir — 6tf jn x = o^ ober 



7 ) ®enn m<ut bit Qt&tAt ba 3}erfa$ren< senonor 

1 (p 

Utu^Ut, toobttrc^ in (a) 2 — ♦ tang. — e^nnbtn 

ft)orben/ fo tt)trb man fti^ 6a(b bat)on fl6er{ensen/ baf 

ft($ bafeKe noc^ metter erflrecfe, nemlic^anf bie gdOe^ 

^ * n n n n ^ 

toenn im SRenner flatt n; — , — , — • .• -^ t>orfom# 

mett, ober bie ^pottettten f>on 2 nit^t 6(of bte natürliche 
Säulen / fonbern fubmultipla berfelben nac^ irgenb einer 
potent/ auc^ oon 2, finb. Q^ep ber (Cuferifc^en 9veti^e 

ijl m =; o: ffir m = I finbet ftc^ 2 — . tang. — 

/) 9att t)ei9lef<(e ^amit bad !8erfa(reii, »obttr^f lettler (09 etner 
attberit aSerAftraifung ben 9articu(arivertb oon C d <^ log, cof. (^^ 
V n^n^zioiU in ^ zzl, txmift (Nov. Commcnt. Fecro^ 
Tom^XIVt p»i«7)- 



+ tang. -; — - + fifc^ =: - •— cot. (D 

— V a . cor. (p V a; bort fiiib bie Siejttttt 3/4, 8/ ' 
lt. f. ib* ^ter bt> Ünabraimurjelit btefer 3<t^(ett^ ' ^ix 
!Si<|uabröttt>iirjcIn, SSarjeln bom 8^^"/ 16^^ ©rabe «• 
f« to« er^Att matt 4^ttU($e 9Iti<bräcfe. 

XIX, Steffen J)onS6ge«^ t)erett5:and!fnten tuK^ 
einer gewiffeit Dränung fortfc^reitett. 

1 ) SDaä Sierf adrett/ folc^e SRei^ett ju fammirett^ hn 
rtt^et barauf/ b<i^ matt^ toie fett^et/ bie 9560eit bur4 i^re 
flresrefftottett aitelbritcfe. @o mtrb alfo bte @amine fob 

gettber tittettb(ii$en iHtx^v. Av x ^^3^ ♦ ^ t. 2 « 



— T- .-4 t. 5 ar — r &C. i^: 2 + r- 



^Atnacf 






i=x2± 2 + +— S± 

— &c., tbel*er Slaöbracf tiitt ± -— ^l mMtu 

' a) ^Dieft 9iei6eti $tt fotttmii^ett i(f titir ttoc^ dit.att^ 
bereö S^erfa^rett bepgtfaffett/ toelt^ej ic^ ^cer att{ttiat0ett 
nii^t f&t &btxfl&$i9 W^^f ^^ii ^i )ur Seffdtiduttg pti 
ttur sefunbetien dvefultatö bimt, ttnb fottfl nic^t gemS^nfic^ 

ip. f « i|l tiemlii^ ^ t. <p = f. r-— i hn. (p ]qg. i 



100 ' ' 

tüi ^nUital fo 0ettommett/ bafti für ; rr o t^ttf^tbin^ 
tttf nob bann { = x sefe^t toirb *)^ @o zt^ltman 

«IfO ♦ • ♦ 2 ± -l—fl • Are- ^ang. n (p 

log. J 12 ^»^ T* 

tte (Summe/ toel^^e in biefem ^fntesraf wxUmmt, i|l 
auj (III.) (rfattttc^ ttttb ^cd btefe @efialt: A (p log. { 

+ -9<P^ lög-?^ •*• &c- ; batÄti« »irb ba« -^ntcgraf 
z:^^<^ + -B<p3f.d{(log.{)* +&C gittttififflf 
jebe« m, £ d j (.log. {)"* = + !. a.s^^m (»etin^ 
»ie fi^ ^irr dt^ivt, ber SBert^ t)Ott { = o 6W j» { = i 
genommen tDtrb): btefeti Stu^brucf fAr m =x a^ 4/ 5 
n« f. 10« faftftttitirt/ ergibt ftc^ am €nbe 

1 + -r— • Are. t. n 0), tbm f »ie iti ( i )♦ 

3 ) Unter bte merfmfirbtdffen 9{et^en t>on SSgett/ be# 
ceit Itansetttftt na($ einem getoifTen 0efe|e fortfc^retten^ 
»se^Sren biejenigen, meiere ^uler betrachtet nnb burc^ 
ein inbittttte fSerfa^ren fummirt ^au & erflArt fTe 
Mrifigltc^ beämegen aOer SIufmerFfamfeit tt>ertr>/,tt>et( noc^ 
feine ^et^obe befannt fep, t^re (Summen a priori jit 
finben *^)« liefen 9)}angel fc^eint mir nac^fofjfobe^ 

•).£iiJ€r. Sptcolat. anatyt. Commetit. Pctr. Nov. T« XX, pJfis* 

••j £ul«r. De progreflionibuf arcuum circuUrium « quorunvtan- 

gcntes fecundum cercam legem procedunc- Nov. Commenr., 

Petrop. Tom, IX. p. 40. — 3m 5(nfatt9 gftt er tie 

eammett ber9leil)en an, beten aUDemeine^ ®(ieb At -^, 

i • ' 

• ^^- a^ " -L i^rttttb fagtttpn ftettfetten: „Talcf ferie« 



Scrfd^eit ))i etfefeit/ lüel^ed ttoc^. |tt .t>ier ^ttsmtimm 
eummationett f&l)tzu (ii ftp ntmü^ Me @ijrmme f^U 

(h (p (p 

jenöe? SRei^e: Are. tang. — + A. t. — + A. t. — 

:+ &c. = 14 1.^ = j, fo toitb dy-d(pi ^^~ 

c: — !-2f ' + — K2)ie 

emmtn, m\^t in ^-^ mviltipMxt fitib/ ergeben }t(9 

1 1 *K V a 

aW(XI.), b« 2 — 



— a"^ ixa aa tang, or V ä 

toobep matt jit flegettmärtiaer 5I6ftc^t /z rr ^ v — i^ 

Hüft — — <p V — 1 fe§t 2)aratt« fittbct mm tfi^ 

lic^y bttrc^ ^fn^esratioit ^ ttac^ de^6rifler f^e^anbluns ber 

' iinmSdKc^en (SrSfeti/ ttnb S5efttmmiitts ber Conflaitte/ 

y =: — -r- Are. tang. ( — • cot. tt K — U 

j SÄr bell Sa«, befien Äuler er»«^ttl ^at, ifl <p ;= i# 

i . olfo cot. -TT V — =:: 0/ ttitb bie @umme ^ — . 
\ ^ ^ . 

I ej J)iefe« g3crfar>re» tvftveat fic^ no(^tt>etter: irt beti . 

SJehnerit ber Sangenten f innen n^mttc^ ffött ber üiia* 

eö flfflgis vidcntor ooint attentlone 6\ga0, quod^nullä adhuo 
r conftet methodus carum fummam a priori invcniendi, atque 

etiam ipfi arcus oilinf s inter fe fint mcommenfurabiles, ftuin 
i ^ Ctiam ne cxfpcftar^ quidcm licet methodum, cujus ope in gcnere 

hujüsraodi ferierum, quamcunque legcni tangentes fequantur, 
^ fomtaa inveltigari queat ~ — ftuam ob rem in ^c negotto 

aüa via non patet« niii ut a ppftcriori hujusmodi fcries invefti- 

gcmtisi quarutn dcinceps contemplattofortaffe Viani ^uandam 

dire^am patafaclet •• — 

et 



t^% 



Hiu hn mtOHk^ 3^lkB, fMniai MrfUMi Ml 
iM§tt^ dar» Serital ^rHßmtm ttfiMU^ fcpi: U$ 
af6 Mroitf bitemmatmi NcfcrncaMülai 9lri^ fMgt: 



(A 9 9 

Aic uog. — + Aic t. + A. t. 



• ♦ ♦ • 



+ A. t- + &C. ' 

6e ijl ittm %e9riKcl fSr ot — a, 2 Are tasg. -^ 
^ TT I > fiiu « { . fin. e^ J V 

fract^tiiitg in tintn 95o9fn* * > 

9) @o tDtc i^ tu (XII.) bte ^tuantadoit ber mipro^ 

I 

fett 9Ici$eit ba^tit ertDritm ^6e/ Daf pott hat ollge^ 

iitrtiie0U€d jeMDfbc 9e6ro<(ene gerobeSimctiott »e< ^fttbcfr 

A 
n feptt ioitit/ fo lift fU^ atti^ to (g) 2 Are. ^ang*;^= J 

«ttteftrti/ Mint iSr eute fol<(€ $itticttoit t|f. €< t(l ncm» 

lic^ d jr = d 9 2 -.-^ ^ ■ ; hit «ttmide, fntU^ in 

id (p muüiplicixt ifl, fol^f anS bettelt in CXII.) ongefleateit 
SJeirai^mngen/ fie fep =:P/ eine Snnceion t)on(p/ To 
«irb jr ^ £ p d 9: bie ^nutn^, mU^ babtpt^ts 

' d X 

fMimni/ fittb Afle t^en ber $orm C = log. fiii. x. 



60 efnfat^ titib (ei^t {» U^tft^tn hitft atsemeihe !8or# 
deOttttd tff / fo t)criDt(fe(c merbeu bafleseit bte 9le(^tiitndetf/ 
iiitb t^re «MfA^rltcde ^ntxoidtlunt iDdrbc ointie ^e^efti^ 

tvSfytt attf ber^e^anblnns ber mmi^ti^inßtifm, toü^t 
ütUanf bie görm -4 + J? V — i itbta^t mtbw m&ffcn, 
ba0 fi(^ ittletft ba6 untttSgltc^e aufgebe/ ^nnb bie Summe 
bttrc^ eineit €ir!el6o8en auJdebrAcft toerbe^ totli^ti immer 
üttflei^t/ mie mütt fc^ott üut htm angefii^rteit fie^iefeit 
tfLtttk — Ue6ri9eit< ct^tUt, ba0 bie Seifen in ber 9let^e 
littet jabmä^ftlUf unb in btefem %aUt (latt ber s^rabeti $0« 
ten)en ber nattirtt((en3a$Iett ati0 bie ttttgerabeii ^oeett^ett 
»er »(iserobeti 3<K^l<n borfommett Fiimett» 

10) fRtp ber attbertt Steige/ bie i^ (in ber STttm.) 

Mi (Culern angeführt ^abe/ntib bereit üOflemeine« 01ieb 

t 
zr Are. tang. -5 r— - ^ i(l {toar AT itt {9) W«e 

serabe^ttttction bonn; ge (i$|e f{(^ aber bpc^ ttac( eben. 
ben@rutibenbe^anbe(n/ ttnb attf i^ttlic^eSBeire eripeiternt 
ei toerbe in ben Sd^ter patt i , <p ttttb in beii fütnntt 
9efe|^^ fo t0irb bie @nmmt ber nneobn^en Steige/ bereit 

«ligemeiiie« 0Keb = Are. tang. =— -r ifl, =, 



-^ Are. tang. ^ -f Are. tang* 



Ae « — f**'3' Trmf 



•Won V (i —4^0— 4 ^V —.1) =7n — ^ V -^,; 
tDoran« m ntib f& M^t befiimmt tDerbeii finneti. ^n 
jenem gaBe^ ba ß = 9 =: i^ tjl m =^ 1 «Hb f* = a, 

«4 
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I 
IS 

«Ifb bt< Qmsmt = — . VitUxitavfit fo oft ß ^ (p^ tf, 

4 
l»irt Weemmne fr Are tang. 4p. eof^cr e<|e lofm 
fk^ «o<^ mf^rrre mDciffii/ mb man mirb (ru^f btoicito, 
' »te ««4^ bt€fe ttnrerfw^tuis mx^ ocilcr {ctrieboi ttob.of^ 
^emcttter flemai^ »trbm fdmife* 

XXT, Stnberc S(n»enl>unden ^er SJlet^obe. 

I ) 9M hem »aS in (XIV.) tfl «cfagt »orbai/ »M 
ntto Idc^t Abcrfc^ctt, baf bo« hüffft b«D6a((tcceSBafa^ 
tttt tttf(^ in trfcktt anbcrn %iain, mit gc^trifer Sorfii^/ 
f6nnc 0e6ranc^f twrbett/ nnt cndMber nnenbli^e 9fei$cs 
ipmittribar jn fnmintren / ober on^ fofc^tn , berm &tm^ 
men befannt finb/ bnr(^ S^eriDanbtans anbcrc ^lutetteo* 
$(nj (XV.) erbettt/ ba$ ftc^ inibefonbere bftburc^ nni^^ 
Ste {Reihen erötfnt/ in beiiett ^it ^ntetttttfä^eit S<k^ 
len f^orfommen; nnbtoeli^e.t^eiM ccnDergtren, t^riM bi^ 
iJetdlren. Helber gleiten blefer SW ^at 2uler *) eigene 
nnterfod^unaen angeffeffe/ nnb ©nramattonen ^eranjge^ 
ffta^, MW)t niit benen onf bie angeietste ^eife gefoni 
benen entmeber bergltctlen n^rben f6nnen^ ober berbnnben 
in mnm fütftiUaun. -^ Qlni ber SJvetige mSgen einige 
Sbepfpiefe geniUen«. 

'. a ) SBenit mrnt in fofgenber ttnenbltc^en Steige : 
log. (i + x; — log,(i + ax) + log.Ci*+ 3 ^) 

—log. ( li + 4 x) + &c. 
^ie {ogarit^n in i^ie ^ki^gtifionett int^f{| fbr mkit 

•) inftit. Calc. piflf. Cap. VI. P. II ; «oKfijtfMoey ttt Je» Com- 
^ ment»Pftrbp*N6v;Tom.XlV:P.'K ^ 



f ' .■' Ji) iog 

1 ± log. (i A-nx) =x ^ilz^V— --^^ ^SC» 

334 

+ SI ™ — &c. (tiemlic^ bie Coeffidentert 

S ^ 

^t seraben ^JotettHtt boit x mf^minbtn, «nb freo ben 

imgerabeti ftiib fTe aud (XV, ) tefaitfit )• ©eftt matt feiet 

;r = I ; fo fofst an« XVaXUfm^ nmnblii^m ^wbnat 

' * TT 

filr -TT, ,2+ log, (i +/2x) =1^ log.—, ba# dfo 

»itftr SogÄritjiine oitd^ bte6ttmme ber anbern uttcitblie^eit 
SReifee ffir x = i attöbrficft Sßerbittbet matt bamit ^Zu^ 
Ute Steige ($• 158O, fo folgt barau« nocft bte atiberer 

log* a = 1 + r- '. — + &c; 

€ttte iWttSolitmm i^ bterevmatt fattn bU iuerff itfnni , 
9tm @tt6tmattott bnrd^ a S ^ — S barfteaeti/ m S itttb 

S^ = — .f j3 ^. ?^ — &:c., bort 

j±: a, ^er { = r flenommett* ©oiapt ftd^ bo« oilii 

Brittgett , mt ütuUt ( 5. 1 57O ier»>iefeit feat SOie !8«r^ 

fileic^ttttd jetgt, bafx=:/ii"/a+4.i-/x 

^ log. (1 ♦^♦•x]) = ^ log^ TT -^ log. a feptt* m&B 

V % 
ffir X = f , iJber i»a*3.*a; n — ^, toie au« gattj ' 

'% ... 

Mbent erfinifeni Miirc^ti« OJIet^^e t>er ;3ftiterpolA^ott 
oefunben »orbint i^*)^ ftne onbereSiet^e (Uö bie nur 

frfl»a$iit( fSr log. 3 iittbet ^d^ atti 2 ± — = log. S/ 

•) Inftit. Calc Diff. C«p. XVll. p. 8jf. 

04 



1 . I ' 

»eiitt — r^ 7-r— — -- — in b\t (efittitte tJrofltfffloir 
n (n — i) + I ^ 

^m m* T± — - neue Ulf t^it ^rfetteit, mnn man 

— rr ;= ((«—1)4. 1)— ^^ bnr^ fcen tRinomifi^ii 

lSü( attSbrficft. 3ftt offen folc^im Kei^ fommnt btt Ser^ 
Mtifftfc^ett 3<^6(^^ <>or/ unb t^re @ummett Ufftn ft(| natft 
(III.) anaeben. SDiefe iRetf^eti feI5ff ftnb bit^evairenbe/ wb 
IDie t^re Summen jn t>e(^e^en feiKR/ erteile out (XVII). 

3 ) S>a QfppnmUiliti$tn awt^ in onenMic^e tSUi^tn 
tttmm üufiMfl.mtbtni fo I4#e fic^ etn-dkic^&!Be«t 
fahren anc^ 6e9 btefen antoenben* @o t(i f ' -— /*' 

+ '—*-•• 2 1. n ' + &c ; bardt»$ fliegt fbtgente^mnmtu 

€5 — 1 «r(i*~i) - ar3 <2*— 1) „ 

«on: --^ = ^-^^ ^ 81^^ -i i«^ 

a(e'+i); it i.a.3* 4 

+ (a^ — i) 8C^— &c.: meiere fic^ mit einer 

I .«.ö ... 

a^(ic()en bep Stilern ($* 16 j.) berslett^en IdjU^ tDemt 
man bat borttse a^ e* ft^t, ba$ x := /a n>€rbe. Q(tt^ 
btefer 9^tf;e (ajfen fii^ ttn)A^(ide onbre bnrc^ JDifeffnttatf 
«Ott nnb Sntegrotion ^Weiten. 

4) ^ tcb im bor^erge^enben (XVIL) bk Snmmetf 
bet seraben ^otenjen ber nnseraberi '^ai^Un, mit o6tt>a(^« 
felnben^Seic^en / bnrc^ bie ©r^feu a ^, pp ^^ ä ™ ^. (li»^ 



\ • 



' WflU^ bell SBMiiottffift^ett 3a^tot etttfi»r(dM/ iit^eto^^ 
^ ^abe/ fo cf^t t>ott ftfbfi/ &a0 lAirc^ bai iii^mit Ser« 
fd^rtit a»(^ f0l(^ {Rti^tt/ tfi mcl(t^ett> jene a(i €Defftctetta^ 
len »orfiommni/ ftmimtrt tDer&ett f Innern ^o (fift ^c$ 
|tor (s) tttit) (3) anbriosett; ' €itt «itlbei«« S5epf|)teC if( 
fiifdettbei» SKati fefte tit ber 0iei&e fßr A. fc. «, x =: ^ ?^ 
ttrtb f6fe büti» bie (Sjcp0ttetitiiii^(9rifeit auf , fo toitb bie 

+ ? * -S &c. = Are. taug. • 

5 ) 9)2ertoftrbi9er fifeiften mir>te ®ummoiv^mn foU 
i^nber uitenbli^et 9lei$^en {« fepit/ totk^e {»gleich f{arf 
cwibergireÄ * ^efannttic^ ifl ^ - ,i • - 

if X .. 1 4 9 

.{ftatt utmntitt ü^fti itnenMic^e ^robtttt in eint Stetige 
tott Sosarit^ti/ tmb (Ife biefe ttt i^e ^li^ogrefiMen aitf> 

fo mif>t ftc^:. log. ..^^ = x^ 24t + ia;* S^r 

+ i x^; 2 --^ + &c./ ober biefe ©ammen burrf) bi( 
4feertt0ttttif($en Saufen attjjebrflcft/ urib tt ar = j aefegt/ 

" fin. { ,1 .a* 'i ..4 a 1-63 
S6en fo Hnn matt mit beut unenblfc^en ^robtlce oerfdft^ 

re»/ toeI((e< tang. ^ ^ - — ^ mtbt&^i »oftep b<r 
««gemeine gactor = ^^"^ I — t« (bie oberen 3ei($eii 



tot — ^— "^ 

Settett fir untfitäbt n\ ~ 4BeM pep but^fntttffionm 
in (XIX ) Me ^bi§€B »nn^ Siet^en »orgefMt «»erbm, 
Die ttoi^ $otctii€tt der 2;M9eitiei fi>rtf((ffjiw; fo et^ 
mao an< bett terttocii @ttiitiiiatumeit iiti|i(ili(|e coiiiiergi# 
renbe fStti^, in »etien bte ^^entoMtf^eit So^eii notit 
Hmmm, nnb bereu emttnieii ansegetoi oerbett f(nite»» 

60 fKttt aus 2 Are. rang. -^ («mm man 2^ «^ 4^ 

== { fe(t/ iiitb flaif ber S^entoitairc^ Sorbit bte aitbeni 

^^, -4" ti. f* »♦ geftranf^C/ baf = A^ 

i^erbe*)) fofgettbe eüttttmaftoii: - 

A^ l -- ^ A^^l^ + \ A^ i^ — See. zz^ 

— a Arc'tzng. 1 — ♦ cot i 1^ t^I 

VitUi^anpt tt^iU mm fo bte ^kunttcn^aOer SUiM ^i^ 
Hrform: A^ { — t -4j^{3 + i As^ ^s 

-r- ^ ^ 7 * j 7 + &c. / foelc^e fi(& wü bm bor^r^ 
^e^ettben/ utib benett/ mit^t^Znltt btttatl^M^at, toa^ 
burc^ fe^r nnutfd^tibtn , ba$ in ttynm'ni^t Mt 95erttottli 
lifc^e ^a^tn borfommcit/ fonberit ttnr bte m<^/ 3 /n^^ 
5 /n^^ tt^ f. to. mbtp m ]tb^ ^anyt 3^1 bebettteti faltit: 
\t grSßer m ifl^ bef!o fc^neSer foerben f{e eonDerfltvett» 
^^ fe^e je^t nti^t eio, ttte tpatt fofc^e S^^t^f n Auf etnem 
oitberit SBege/ la» biefettt/ fummtreit Hnntt. — Uebrt» 
seit« tofTcti fic( ou« ^btefer uitb ben bor^n attgeffl^rtett 
Steigen burc^ 2)ifferent(acton »nb Sfittesration noc^ anbere 

•) ©erjl. Eulcr I. C. D, Cap. V* P. II. p*. ^f . 1 
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fcWttmatioiiett gerieftem J)a< aH»mtint U9 bUfm He= 

rete^e9fpie(ei)ard<^tcsf fltib/ ittfll ttac^fofdettOe Unterfn« 
f^utid/ mel(|e itt9let(^ no(^ jis einem anbern 3tt>(<fe tietit» 

XXL fXebttction t)Dtt Steigen mit Cofinuffen 
unt> ©inuffett anf anbere, tbeic^e nat^^o^ 
tcnjen i?oti ^ fortgeben, twt) aügemeine^e«« 
mwtnmm u&er öie Ultewt SÄri^en. , 

1) Srffe dtei^ett/ bereit affdemeinej; .@(ieb =:: ifl 
ä^ . coC /2 <f>, ober ö ^ • fin. n (P; mie^flleic^en obe« 
«6»e<^felnbett Beiden, »erben bnrc^ bie in (XV.) ge» 
ftraut^te ©ubflitution: e* V-^» zzx, in jmo anbere t>er^ 
loanbett, beren eine jnm attjemeinen ©liebe a^x"". ^t/ 
>ie anbma^ x-^". €« fomteit alfo im aagemeineit 
Wanf an, 2 ^^x« ju finbem Sörbengaff, ba a^ 
eine ganje gunctioti bon n borflette, ij! biefe Unterfnc^nnj 
in (XV.) anSgefä^rt rinb ammanhu 3jl aber a^ eine 
gebr<}(^heSttnceiotl/ fo i&$t jlc^ 2 ^^ a?« immer dnf 
cationefle 3fntesrd(e inrficfbringen. 3>iefed ^at (Culet: 
inerjl bottfianbig gehöre *). €^ i* fein 2Jerfa^ren fennen 
lernte^ er^iejtic^ )ene ©ummaiion/ nnb bamie noc^bie 
Sitt^ifung eine< anbem $rob(emS/ bnrc^ fo(genbe (Sc^Idfe, 
ibelc^e i^ ^ier beifüge/ metf man barand/ n)ie a mit 
t^orfomme^ bie ganje ®ac(e in ge^driger 8(0gemein^eit 

*) Comiiicnt. Petrop. T. Vll. (m^l T. VI. lt. V), €i»|elriel 

gW« M Ptohim^ffaUn fdfin 3äc ^tvnonüi, m^ivvc u.a. 
Iiufi)d5fl. ieuler f)(it, »ie demi^nfid^/ bte UutetTuc^ttttdeti feiner' 
Sordänger/ aUsememer gemad^t/ utrt) n»aj. ^ep ieoen tfoliUec 
/ •e^oitfi m«r7 4» AiiA(9tif(6e ffiiett^obe t^eWAiitielt ' 



Qttt jtfirte Mttfi^t, M^ eiiutt »teffeic^t m^ «U(t ^fii» 
. lan^ftc^ brnttfun Siifamiiiett^i) i»if(M Stei^ im^ 

a) €< ifl ftrfiuittt, baf t»eiiii bte @tttiime ber trotnb« 
liefen 9iei^t: a-ra' x .+ a" x* . • + ä^ «♦ + &c 
n S = 2 a^ X» (2 ^icr bo» n*= o an gerei^el) aW 
ftese^ctt boratt<$ere|t toirb/ baranS ait(( btcfe Siei^ fnm^ 
9iirl toerbeti Wmte: ^-4 + ä'^'x + a" Ji"x* 
+ . . . + a^A^^x' + &c. i: Z, fo off ^, ^% 
A" n. f. tt). auf berfc^ttKitbenbe lUttcrr^tebe f%eit, b.U 
^^ eine gattie Sunfttott boit /i tji. & foirb ncmlic^ 
xdS , , «-* d* S ^ . 

tBot) ber ^a^r^eit uttb Siasemein^eit biefej @a|e< iS6er» 
"liUit man ^(fy M^t, mm mm A^ = A+ nAA 

+ ^A^"^ '^ A^ ^ + &c. fe|r. ©abiir* er^aii moii 

^rZ^Sfl^-^i^x»» eineii {ttfammetto^efftett finif 
brutf/ to mefc^em mehrere ©ttmmett t^fommeit/ atfe 
M« ber gorm: 2 a^ x» n (n — r i) . ♦ (n — m) 

x'"d'"S 

ax"*', 

Am ^ ^^ 

ber affgemeirte Coefficiem t(t = -^— — *)♦ 

3 ) S)i€fer €aft Fantt nac^ t>te(en Mdfi^un M^^tU 

HmmtaU^lcidjnn^ in ber jge^re t>on ben 9ieif;en bu 

trac^rei »erben. ' @e^t man in {2) a^ = i , fo »irb 

I ■ '- "'^ 

S = , woran« nnmittettar 2 ,^^x» folgt , b.t 

I — X 

*) SRan t»er«(ei4e Hmit stultv$ f&mtUh c, (X p» ?ti n« f m* 



Ute SnmmtttCoR attSUtfytn, txttn &Httn tto^ ^Mett» 
|<ti von X foHtefym, tmb €offftd(Oteit ent^atte«, we(i(e 
fSr. fT«^ «ine «initalf^t ^ogrefllon oott ititnb tiatt 

X + — ]'/ fo iß bat 

gJroWem ifr (VIL) <in(^ tinter l>fm @ä|e i» (a) ««^if» 
fm. «Kau er^K fo efncA iUuJOrucf fdr Die ®nmm 0er 
iÄrtige» SRei^e, worin dnßer 2>i(ferentia{*35er^fftilflre» 
|»i>n S, no<^ Ut JDtffecenjen »on r«, (r— a)J, (r — 4)« 
*. f. ». »orfomnien. ©iefe Unterfn^ung fann man mit 
txt in ( Vif.) »ererben, woran« ßd^ 3(ttäbrä(fe Der Cif» 
ferenten tmrcl ©nmmen erseben *). 

4) 9l«tt fep fl^ in ( I ) = 21ir», •'»«f <'«««* «««« 
«tbrot^nc SnnWon beC 3nbejf n, fo i|! Zvbefannt (no<^ 
'3. weit a^-rf*^ = 31^ eine 9an}e ^unaion iff )/ nnb 
(nai^ I ) wirb S defnc^t. S>abttrt^ iff Mi $ro&(em iit 
,(a)tt«8efe^rtnnb anfeine jDffferenfiaI*0Jei($ttn0 t>ot^ 
«in«n ^«^ern 6rabe geörac^t. 2)iefe i|l berjenigen a^n« 
fic^/ welche (Kuictr ( Inft, Calc. Int. P. II. p. 47 1 - 5^5.) 
»nterfuc^t ^at: anc^ O^lembert nnb be U orange» 
Diefe Unterfnt^ungen ließen ftc^ ^er anwenben : fie wer* 
ben aber ^ier entbe^riit^ pber erfejt, bnri$ fofgenb« 95e» 

. •) aSersl. Euter In», c. D. p. 17, m f»i($e %m!btiät »»rfem* 
mttt, itiiotb nic^t floni ricNise, vitUtidit wegen eine« 9l«0< 
BlingJfeWet«, ©i« »•■« «»«erbe» b9»tsen9r$$en «,./», y «.f.«. 
»pinjt « il««tei»^imi«t, «ter ni*t */ V, «. f. ». t# ei««««* 

::rm »» + '• ~^i — — ■ (ot — • i)"» + ^— I 



i IS ^ . ■■ ■■- 

ita^tnm, »elc^f td^ btimitn anftatt^ mU mit jetif 

i({ bU 2)ifferetittal^@(eic^mt9 Dj»m erflen ^ra»e/ unb il^re 
Integration ki^t *). Süatani li$t ftc^/ tornn ^^ nor 
>te erfle ^iPten) t)on /i em^ilt / ober = et ^ ß /z tfl/ S 

-«tt« ZfTnWtt, b* l 2 — -TT- an« 2 8C^, ttto^eji 

. a + ß /i 

%^ ni^t iitabt tint danje Sitnction fepn mnf* gUttt 
>fann mm immer ^^/ foenn bie 2>imenf{on ton n gri^er 
aW I ijl = m, in m einfach gactoren liP + ß n, 7 ^- Ja 

&c. ierfSOen- 60 folgt für m rr a, 2 7— TTTTTTT"^ 

au< ber nur gefunbenen ©nmme/ foenn ba< itnnmeffr ge^ 

fnnbene S jlatt be« tefannten Z, obei^- jz bor St^ 

genommen mirb. $(nf d^nlic^e 9{rt ergibt fic^ bie ®nmme 
für /n = 3 anj ber nnr gefnnbenen filr m — a, nnb fi> 
cnblic^ bie affgetoeine 9(n|l^ftittg: ti tt)irb nenilic^ immer 
bie jin(e|t gefunbene ©nmme äM ba<.6efannte Zange« 
fe(>ett. — SÄan fann bnrc^ ©ioijiou mit ber 6e^Anbigeti 
®r6fe C = ß/J • e . &c. ;ber gnmtion -4^ bie @ejlaft 
geben/ baf ber Coefftcient ber ^icfifien 9)oten) t»on iz^ 
— I »erbe, ober bie gattoren aHe biegorm /z +!Fer* 
galten. SDJan nenne bm erpen n + /^, ben jmepteit 
n&f^—' .... t>m legten ober m^«» =:n+f', fo 
fließt aus ben attgeieigten @runben leicht folgenber attge^ 

weiner S(u«brttcf: S =: 2 — r^j- =: 

^•'^ 

^ •) »4(lrteir6 «wfÄJtglgt. t Ättali^C b. Uli, $. 41^', bül bprtijc 



"5 

€^ . , . ,.'•.'■ 

iDobep Z=: 2 ai^x« xp SKatt fanti t>Ufki jttfammeits 
gefegte integral leicgit in eine ©umme ton einfnc^en aufi» 
iSfen: eö tjt nemlic^^ nb^vl)aupt (. xp d x C P d x 

='^ — - CP dx — ^—r— • f- x^Pd X. nnmUMbav 

tt^äit man tinm^nibtnd in feieren einfachen ^fneegraren/ 

toenn mon —^ in ^(tttialbt&^t mit einfac^etj Sßennern 

auflSfl: tt>dc^e ^Setrac^tungT anc^ iUi(^ Hinfanii jum 
©runDe gelegt, unb fo ber gafl, ba ^^ mehrere gactoi 
ten ()ot, anf ben rinfac^jlen gafl eine« einjigen gactort 
iurflcfgefuf>re »erben fann (n)ot)on bie Unterfuc^'nng in 
XII, ein gjepfpiel giebeX 

s) ^ti^ t>^^ ^<^^^^ gefogten d6erffe^t man, tote, bie 
©ttoime biefet Diei^e: a + a^ x + a" x^ + . . ^ 
+ ö^ AT« + ♦ • . ongenommett/ ttnidt^Iige anbtve SRei^ert 
fnttimirt n>erben tonnen ^tt>e((^e mt^^^en, menn mon bie 
^oeficietlten «ton jener muKipficirt ober bi^ibivt (ober 6e|M 
be$ iugleicf^) mit foi($en @r$M/ t)ie für fic^ eine tt>W« 
fiirlic^e algebraifc^f^rogreffion tifben: b^ i. auf DerfeftminV 
benbe Unterfc^iebe fu[>ren. ^ie ©ummation/ meiere (i) 
forbert/ fliegt ali ein 6efonberer Satt anß biefem aflge# 
meineren @a$e/ wenn nemlic^ a^ =: i gefegt jbirb. 
^iefe äorpeHung (»ie ouc^ 3.)^ef?dtigt pit obige Sie^ 

inerliin0:(@* 90* **)> ba^ bie ^ni bm SBrnt^e ^—. — 






traiittitt«/ »e((^ i^ bttmitn anft^tt, mü mir im 

nt^ ut^tannt «arem SBentt ttemlu^ A^ ^ =: o, f» 

i(i Die 2>i{fereRtia{^@Ieic^mt9 »pm erflm ^rote^ oitb i^rr 

3ntedratioit lei^t *)• ©atau« Idfe |l(^/ to^ntt A^ «ör 

»te erftr $otett) wn n eitt^dU , ober = et + ß /z ifl^ S 

' 2(n 

4tt< ZfrnMtt, b. i* 2 ■ ■ ' . Ott« 2 8r^, tttofteji 

$^ ttic^t 0erabe eine d^^oje Sunciioti fepit mn$. ffiuu 
4ann man immer A^, tomn bie S)imettftpn bott n grSf er 
aW I iji = /72, in /n einfach §aceoren ^^ ßn^y ^^n. 

&c. }erf50ett* 60 folgt für m - a, 2 7 ---— r~ 

aui ber nur defottbenen ©umme/ mm bat itnnme^r ge^ 

fitnbene S Üatt be« befattntett Z, ober^- ^r bor 81^ 

tettommeit toirb. $(ttf ^^nlic^e 9(rt erdi6t fic^ bte @ttmme 
fdr /n = 3 aitj ber ttttr sefitnbenett für m = a/ »ttb A> 
enbßc^ bie aageteeine Sluflftfbtid: e6 toirb ttettific^ immer 
bie )tt(e|t gefunbene @ttmme Mi ba<<6efannte Zanif 
fe^ett. — ^an tann bnrc^ S)ibtftou mit ber üfl&nbi^n 
©rSfe C = ß • J . € . &c. ber ganctioii A^ bie @e(laft 
ge6ett^ baf ber Coefficieitt ber ^Sc^flen Sßouni i^on n, 
i;:: t »erbe, ober bit gartoren otte bie gorm n+F er^ 
galten. 9)?att nenne ben erften n + f^, ben imeptett 
n H-/'^"~ ' • ♦ ♦ ♦ ben testen ober mt«» = « +/'/ fo 
fief t aus ben atlseieigten @runben leicht fol^enber aSge» 

meiner 3(u«br«cf: S = 2 —jtj- = 
/» ift m r: o , »elcl^e« ber ei«fac6fre gfalT ift. 



"5 

mobep Zzi 2 Sl^AT" iP QK^tt faitn bieffc« jttfammert* 
gefegte ^titcgral leicht in eine (Summe t)o« einfnc^en aufi» 
Ißfen: e« i|l nemlic^ u5eri)aupt (. xPdxCPdx 

='^ — '- CP dx — ^—r— • f- ^^^d X. Unmittelbar 

erlitt man einen S(ttj^rttcf in feieren einfachen ^fneegrafen/ 

toenn man —z^ in ^<trtial6rftc^e mit einfacher; Sßennern 

üufliH: tt>«c^e SBeerac^tnng^ an^ gl^ic^ Slnfang« }um 
©runbe gelegt, unb fo öer gall, ba ^^ mehrere gactoi , 
fen ()at/ anf ben jeinfacb(ien gaR eineä einzigen gactorj 
iuriicfgefuf>re n)erben fann (n)ot)on t)ie Unterruc^'ung in 
XII, ein gjepfpiel gie6t% 

s) 9fu^ bm bii^tt gefogten äberfte^t man/ tDie^ bie 
©amm< öiefer 9iei(;e: a + a^ x + a" x^ + . . ^ 
+ tf^ AT« + ♦ • • angenommen, tinjäf^Iige anbere Siei^e« 
fnmmirt n>erben fSnn^n, tt>el(te mt^zfyen, mcnn mm bit 
^oeficienten tton jener muUiplicirt ober bioibirt (ober iepi 
M juglei((^) mit fo((^en @r$M/ ^ie fAr ff(^ einemMT«' 
förlic^e algebraifc^qjrogrejTion bifben: b. i. auf Derfc^min^ 
benbe Unterfc^iebe füf>ren* ^ie ©ummation/ ti>e(c^e (i) 
forbert/ fliegt ali ein befonberer §afl and biefem attgei» 
meineren @a$e, wenn nemlic^ a^ =: i gefegt ibirb. 
3)iefe SJorfleHung (»ie auc^ 3.) bepdtigt bit obige Sc^ 

merlnng (©♦ 90* **)> b(^f bte ttui bm SBrnti^e •^— — 



tt4 == 

<»tn>Hnd<t.be Steige m er({e» 6ml.^ aUtt &mmamtn 
biefcr 3(rt enthalte* 

6) 3ud(et^ fS^rett jene Setrac^ tun jiett auf einem etn^ 
fad^en^^ege {tt ber 3fnte9raiton ber Dorermd^nfen 2)tfe» 
tenital « @(etc(ttng« ^er ^uibtnd in ( 4 ) tfl nemlt(^ ba< 
wüflinbiit integral btt (SUi^nni in {2). 9}?an gebe 
berZ>ifferentiaI$®leic$nn9/ ton timm toiüt&riid^en&xcAt, 

biefe gorm: Z = ^ j^ ^. ^ + . ^ + &c. 

dx dx* 

fo folsf and ber SSersIeic^nng mit ben bortigen ^nc^fia^ 

1^^ A ' A3 ^ 

ben S = ^, C = A ^, 1? = , E =: 

I • 3 1,2.3 

lt. r ». SHfo »irb/ »a« feit^er ^^tt)ar,=-^ + /2A-^ 

+ ^5^— ^ A * ^ + & c. = J? + /2 C + 12 (/2 — I ) D 

+ /i(/i r- ('^ -^ -) ^ -r &c. 55iefe 0r6fe i^ 
= £(/'+/2)(//' + /2)'...(/^ + /2). ©e^tman 
bor n, /2 — I, fo »erben bie gactoren be« SluSbrncf«: 
5 ^. (/i— i) C +(/i — i) (/2^a) D + «cc, 
n/' -r- I + n,f" — i + n, tt. f. tt>. ^\x^ biefe SBeife 
|{tmmt degenmärtise Sfntegratiov mit berjenigen boOfom^ 
mtn dberein/ meiere (Culetr and anbern @ränben gefnn^ 
ben \)at (p. 495)* Sn^f^ic^ ^r^efft an« (4) toie man y 
fbgleic^ bnrc^ einfache ^fntegrate andbrflcfen fann, o^ne 
!Benoanb(ttngen mit ben {nfammengefe^ten borne^men 
{u muffen. 

7)3« berSfnmenbuttö beS bii^rigen anf^Srogrefponett 
mit eofinnffen nnb ©innffen bieffac^er 9)$gen. wirb a(fo 
ttac^ (i) bie ®vmmatim ber 9ieil^en mit bem:ailgemeineii 
0iiebe: a^* cof. n(p, ober a^ ,£in.n(f> (toenn ä^ 



. ttS 

ititnb tint ^thtt^nt ^itncttoti f>ott. n, tttttf /z +/eittett 

t . auf Die Summe 05er £|ifereni {toeper ^fniegrole oott Der 

I f 

■ iittb j = — gefefit (ber befldtibige ffoefficient iff ant btt 

•^ , ' . ^ ,• ■ • • 

S^erfanahg Don i!r^ befottitt, im JReniter gut ba« o^re 
I S^ic^ett/ metin in ber Svei^e bie Seichen abmedE^feln/ fonft 

i / baj.ttntere). S:>nv^ fte^&rige fBemanbiatkden ergi6t f{(^ 

I l)ie ©iimtee ber ^fntegrale = . » 

I ' .— coC /(p . f. d (p . fec, i <p . fin/(/+ i) (P / 

j ^ +fin./(p.f. d'.(pfec.i (p^co£(/fi)<p, 

i ' fflr abmed^felnbe S^ic^en; für gleiche mn^ in ben 3ftttegra# 
t len fecr mit cofec, im erflen Si)eil fin. mit' cof., iw 

anbern cof. mit fin. Dermec^felt/ ouc^ ber (e|ter,ev Derneint 
genommen merbin: bie ^ocforen ber 3fntegr<ile bleiben«! 
€M fo ibirb bie ©ifferenj jener ^ntegrole bur(^ V r- "i 
\ bibibitt, = fin. /(p , f. d ^ fin. (/ + i) (p • fec l (p\ 

l ' + coC f(p . f. d (p . cof. (/ + i) cp ..fec. I <p, für ab^' 

n^ec^felnbe 3et(^en; füir gleiche n>trb bie nur zvto&fyntf 
!)[$eränberung borgenommen. £)arattä folgen }. S. bm 
mieteiff ge^Srtgcr ^ejlimmung ber^onftanten^ bu ©um» 
mationen in (XI). 

g) ^an fann baS !Berfa^ren in (L) <in(!^ nmfe^^ 

ten^/ nnb an ^ ber 6efannten @nmme einer 9ieif;e; bon 

Cofliwifw unb ©inuff«/ 2 ia^x^ ±a^x-^) r)ers^ 

, cof.. n 
um. 2)a in (III. 5O 2'± gefunben ifi/ fo 



■ / 



ergiet g(^ b&taui 2 ± -^ + S ± — r- = ©/ »rnti 

aHttSbrucf ttttr fleraöe 5|Joeertjett Dort <p entölt / fo »irb 
bie (entere @ttmme rnfgUc^/ ttemlic^ 

©arött« er^It/ l>Af i» jebem SBerfjie t^ort x, für tbetc^ett 
bie @omtiK[ bft wtetiblic^eti.ÖJii^e: >? — -— +"^ 



-r- + &c. Mannt ijf/ ekisO^berer, iiemt«^ beis 

titiptott — it^xe, mtl^ttm^ eto klimme iuli^t^ bte 

ani jener burc^ Scgarit^mett/ tt unb bte ^ernoudifc^ett 
3a^t?n gefttttbett merben f<^ittt STuS bem bor^erget;enben' 

iß 2 + — nur fAr j»^ — i, ^efanne, too a»(^ — =: i- 

tüirb. SSBenn ber gponentber ^otenjett im JRetiner — i 

■ X« * ' • y s — I 

iff , fo i&$t fic^ 2 ± — tiocb für x zz -, . Mitbm,: 



2 



= r- f ( log. xY : bann if! j =: -. üRi^ 

15 '.^ ^ . a • f 

i^tit tDirb Ckwds) fÄrr t>t<en.tt?e«^ »Ott {, We^mwiie 
2 + 1- befannt/ «nb jtDar :^ — + (log. ?)*♦ — • f 6e» 



- fo fotftt ättl 2 — -—!-• ( tti m. ) ,- S •+ 2 — / 

aSer/ tote man leitet fe^en to\t\>, untn<50lt<^ «Mi%t* 
i hx&dt. @9 oft alfo öie fine ©«mm« 6<faniit i|l, '«>^r^ 
ti an($ {He anbete toerben. '^mtt ftnbet/ fiep m-=: i/ v 
' Vc,__i 3 — ^5 
flAtt für * =■ i-, - — ^-^^ / '— , tit »eitlen %lMtn 

4- . . l;., . . ' 

(log. ; — ) *)♦ Baratt« er^ÄIt mart \>\z^t 

1/5 + 13+1/5 
©timme onc^ für :v = a, — r— — , — — r /. a6er 

. a, 2 

€< iDtrb toieileic^t auf ben erf{ett 2(tt6iiif parabof T^^efttett/ 
t)df fo einfache iRei^eti/ aM bie sesenmärttgett/.fdr gmiffe 
SB^rt^e boit x unmSsKc^e (Sitntmen ^a6en fotten« €tdent^ 
Kc^ firtb/ für' btt oitfleseifltert ^^rt^e, bie IRet^ert btoer* 
gent/ unb ^6et« feine »a^re @ttmmen: bte auf bie er^» 
\ xohf)nx^ ^eife gefunbene SlttJbriicfe fitib nur ana(ptif($ 
»ü&r. ©0 »erben j* 95. bie ©ummen ber 9ieif;en, »elc^ie 
1/(1-^^), log. ( I — x), Arx:. fin. x, au^riicfen^ 
«nmJgfic^, tt)enn a: > i i(f. — UeRrigen« er^eHt, ba^^ 
mi ben9veir;en mitSinuffen/ unb auä betiett^ mo nur 
imderobi Sa^ett t>oi:fo4ttmai/ d^nlic^e ©i^e f&nnen &er» 
geleitet »erben» v 

• • ) ©iefe «Partltttlor -• ^txt^z ^t J. Landen luetd Bewerft C Ma- 

thcmatical Memoirs 1780). ^DetT S«tt * ^ T l^^rf ÄWCÖ «tt|er 
Inft. C. J. P. 1. p. ia(/» :, . . 



